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แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 1 

รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม รหัสวิชา ค32201                          ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ                    ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
สาระการเรียนรู้ แนะนำบทเรียนและทดสอบก่อนเรียน                    เวลา 2 ชั่วโมง 
 
1.  ผลการเรียนรู้ 
 - 
  
2. สาระการเรียนรู้   
 แนะนำบทเรียนและทดสอบก่อนเรียน 
 
3. สาระสำคัญ/ความคิดรวบยอด 
 
           แนะนำผลการเรียนรู้ สาระการเรียนรู้และศึกษาความรู้พื้นฐานก่อนเรียนเรื่อง  
           “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” 
  

 
4. จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 4.1  ด้านความรู้ นักเรียนสามารถ 
 4.1.1 ประเมินพื้นฐานความรู้ก่อนเรียนวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติมเรื่อง “ฟังก์ชัน
ตรีโกณมิติ” เพื่อใช้เป็นข้อมูลในการพัฒนาความรู้เรื่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” ต่อไป 
 4.2 ด้านทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์  นักเรียนสามารถ 
 - 
 
 4.3 ด้านคุณลักษณะที่พึงประสงค ์ นักเรียนเป็นผู้ท่ี 
  - 
  
 4.4 ด้านสมรรถนะสำคัญของนักเรียน  นักเรียนเป็นผู้ท่ี 
   - 
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5. เนื้อหา/สาระ 
 

 5.1 การปฐมนิเทศก่อนเรียนเรื่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” ช้ีแจงเกี่ยวกับผลการเรียนรู้ สาระ
การเรียนรู้ และการวัดและประเมินผล 
 5.2   การทดสอบก่อนเรียนเรื่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ”  
 
6. การวัดและการประเมินผล 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์การผ่าน 
ด้านความรู้ 
ประเมินพ้ืนฐานความรู้ก่อนเรียน
วิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติมเรื่อง 
“ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” เพ่ือใช้เป็น
ข้อมูลในการพัฒนาความรู้เรื่อง 
“ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” ต่อไป 

 
ตรวจแบบทดสอบ
วัดผลสัมฤทธ์ิ
ทางการเรียน เรื่อง 
ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
 
 

 
แบบทดสอบวัด
ผลสัมฤทธ์ิทางการ
เรียน เรื่อง ฟังก์ชัน
ตรีโกณมิติ 
 
 

 
นักเรียนร้อยละ 100 
ได้รับการทดสอบ
ประเมินความรู้พ้ืนฐาน
ก่อนเรียนวิชา
คณิตศาสตร์ เรื่อง 
“ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” 

ด้านทักษะและกระบวนการทาง
คณิตศาสตร์ 

- 

 
 

- 

 
 

- 

 
 
- 

ด้านคุณลักษณะที่พึงประสงค์ 
- 

 
- 

 
- 

 
- 

ด้านสมรรถนะสำคัญของผู้เรียน 
- 

 
- 

 
- 

 
- 

 

7. การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 7.1 ครูใช้การสนทนาทักทายนักเรียนเกี่ยวกับความรู้เรื ่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” ว่า
นักเรียนเคยมีความรู้พื้นฐานมาบ้างหรือไม่ เช่น  
   - คำว่า “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” ในมุมมองของนักเรียนคืออะไร 
   - นักเรียนเคยมีความรู้เรื่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” หรือไม่ 
   - นักเรียนคิดว่า “ฟังก์ชันตรีโกณมิติเกี ่ยวข้องกับชีวิตประจำวันของนักเรียนด้าน
ใดบา้ง” 
 7.2   ครูช้ีแจงนักเรียนเกี่ยวกับผลการเรียนรู้ สาระการเรียนรู้และการวัดและประเมินผล  
ในการเรียนเรื่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ”  
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 7.3  ครูแจกแบบทดสอบก่อนเรียนเรื่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” ให้นักเรียนทำแบบทดสอบ 
ด้วยความต้ังใจ  
 7.4   ครูซักถามนักเรียนหลังทำแบบทดสอบก่อนเรียนเรื่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” เช่น  
  - นักเรียนสามารถทำแบบทดสอบก่อนเรียนเรื่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” ได้คะแนนใน
ระดับดีหรือไม่ 
  - นักเรียนคิดว่ามีความรู ้เรื ่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” มากน้อยเพียงใดในการทำ
แบบทดสอบก่อนเรียนเรื่อง “ลำดับและอนุกรม” 
  - นักเรียนคิดว่าหลังจากเรียนรู้เรื่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” แล้วนักเรียนจะสามารถทำ
แบบทดสอบหลังเรียนได้คะแนนสูงขึ้นกว่าก่อนเรียนหรือไม่ 
    
 

8. สื่อ/แหล่งการเรียนรู้ 
 

สื่อเอกสาร สื่อวัสดุ/สื่อเทคโนโลย ี
แหล่งการ
เรียนรู้ 

สื่ออื่น ๆ 

แบบทดสอบวัด
ผลสัมฤทธิ์ทางการ
เรียน เรื่อง ฟังก์ชัน
ตรีโกณมิติ 

- - - 

 

9. บันทึกหลังการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 9.1 สรุปผลการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
นักเรียนที่ผ่าน นักเรียนที่ไม่ผ่าน 

จำนวน 
(คน) 

ร้อยละ 
จำนวน 
(คน) 

ร้อยละ 

ด้านความรู้ 
ประเมินพ้ืนฐานความรู้ก่อนเรียนวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม
เรื่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” เพ่ือใช้เป็นข้อมูลในการพัฒนา
ความรู้เรื่อง “ฟังก์ชันตรโีกณมิติ” ต่อไป 

    

ด้านคุณลักษณะที่พึงประสงค์ 
- 

    

ด้านสมรรถนะสำคัญของนักเรียน 
- 
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 9.2 ปัญหา/อุปสรรค 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

 9.3  แนวทางแก้ไข 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
         

 ลงช่ือ................................................ผู้สอน 
                   (นายอนิรุทธิ์  ลิพอนพล) 
                   ตำแหน่ง ครู วิทยฐานะครูชำนาญการพิเศษ 
 
10 . ความคิดเห็นของฝ่ายบริหาร 
  10.1 ความคิดเห็นของหัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
          (นางวาสนา ลิพอนพล) 

   ตำแหน่ง ครู วิทยฐานะครูชำนาญการพิเศษ 
          ปฏิบัติหน้าท่ี หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
 

  10.2 ความคิดเห็นของหัวหน้ากลุ่มบริหารงานวิชาการ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
            (นางศศิมา ทิพย์สวัสด์ิ) 

     ตำแหน่ง ครู วิทยฐานะครูชำนาญการพิเศษ 
    ปฏิบัติหน้าท่ี หัวหน้ากลุ่มบริหารงานวิชาการ 
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  10.3 ความคิดเห็นของรองผู้อำนวยการกลุ่มบริหารงานวิชาการ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
              (นายเจษฎา ศรีวิเศษ) 

        รองผู้อำนวยการกลุ่มบริหารงานวิชาการ 
 

  10.4 ความคิดเห็นของผู้อำนวยการโรงเรียนทับปุดวิทยา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
                       (นายดลยวัฒน์ สันติพิทักษ์) 
           ผู้อำนวยการโรงเรียนทับปุดวิทยา 
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แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน เรือ่ง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” 

รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม  รหัสวิชา ค32201  ภาคเรียนท่ี 1  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 5  
 

คำช้ีแจง 
  1) ข้อสอบฉบับนี้เป็นข้อสอบแบบเลือกตอบ 4 ตัวเลือก จำนวน 25 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน 
ใช้เวลาทำข้อสอบ 90 นาที 

  2)   ให้นักเรียนเลือกคำตอบท่ีถูกต้องท่ีสุดเพียงคำตอบเดียวแล้วทำเครื่องหมาย () ลงใน
กระดาษคำตอบ 
  3) ให้นักเรียนเขียนช่ือในกระดาษทดแล้วส่งพรอ้มกับกระดาษคำตอบ 
  4) ห้ามใช้เครื่องคำนวณ โทรศัพท์มือถือในขณะทำแบบทดสอบ 
 
 

ผลการเรียนรู้ 
1) เข้าใจฟังก์ชันตรีโกณมิติและลักษณะกราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติและนำไปใช้ในการ

แก้ปัญหา 
2) แก้สมการตรีโกณมิติและนำไปใช้ในการแก้ปัญหา 
3) ใช้กฎของโคไซน์และกฎของไซน์ในการแก้ปัญหา 

 
 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้  หาค่าอัตราส่วนตรีโกณมิติ เมื่อกำหนดความยาวด้านของรูปสามเหล่ียม 
   มุมฉากให้ได้ 

 1.  กำหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหล่ียมท่ีมี C เป็นมุมฉาก ถ้ามุม A เท่ากับ 60 และ  
  AB = 5 หน่วยแล้ว พื้นท่ีของรูปสามเหล่ียม ABC เท่ากับข้อใด  

  1) 25 3
4 ตารางหน่วย 2) 5 3

4 ตารางหน่วย  

  3) 25 3
8 ตารางหน่วย 4) 5 3

8 ตารางหน่วย 
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จุดประสงค์การเรียนรู้  บอกตำแหน่งของจุดปลายส่วนโค้งของวงกลมหนึง่หน่วย  

    เมื่อกำหนดจำนวนจริง   ให้ได้ 

  2. จุดปลายส่วนโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วย เมื่อกำหนดจำนวนจริง  = 7
4
−  

   ตรงกับรูปในข้อใด 
   1)  2) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   3) 4) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
จุดประสงค์การเรียนรู้ หาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิบางจำนวนได้ 

  3. ค่าของ 
sin( 2 ) cos 2 23 3cos ( ) sin ( )2 2cos( 3 ) sin5

   
 

− +
+ +

− −
 เท่ากับข้อใด 

   1) 0 2) 1 3)  2  4) 3 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ เขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ ในรูปของฟังก์ชันไซน์และ 

   โคไซน์ของจำนวนจรงิท่ีอยู่ในช่วง 0, 2
 

 
 ได้ 

 4. ข้อใดไม่ถูกต้อง 

  1) 17cos cos6 6
 =−  2) 14sin sin3 3

 =−  

  3) 23cos( ) cos4 4
 − =  4) 37sin( ) sin4 4

 − =  

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ หาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิใด ๆ ได้ 

  5. ค่าของ 
2sin( ) cos3 4
5 3cos( ) cos6 4

 

 

− +

− −
 เท่ากับข้อใด 

   1) -1 2) 1 3)  
3

2
  4) 

6
2

 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ หาค่าของฟังก์ชันตรีโกณมิติทุกฟังก์ชันของจำนวนจริงใด ๆ ได้ 

  6. ถ้ากำหนดให้ 0 2
   และ cosec 1.25 =  ข้อใดเป็นค่าของ tan cot +  

   1) 25
12  2) 36

12  3) 7
25  4) 12

25  

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ เปล่ียนขนาดของมุมท่ีมีหน่วยเป็นเรเดียนเป็นมุมท่ีมีหน่วยเป็นองศาหรือมุม 
    ท่ีมีหน่วยเป็นองศาเป็นมุมท่ีมีหน่วยเป็นเรเดียนได้ 
  7. ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง 

   1) มุม 415 องศา เท่ากับ 83
32
 เรเดียน 2) มุม 8

12
 เรเดียน เท่ากับ 115 องศา 

   3) มุม 520 องศา เท่ากับ 26
9
  เรเดียน 4) มุม 11

15
 เรเดียน เท่ากับ 131 องศา 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ หาค่าฟังก์ชันตรีโกณิมิติของมุมท่ีกำหนดให้ได้ 

  8. ค่าของ 
2sin( 210 ) sec 225

cot300

− +
เท่ากับข้อใด 

   1) 3 3
2−    2) 3 3

2    

   3) 2 3
3−    4) 3 3

3  
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จุดประสงค์การเรียนรู้ เขียนกราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติได้ 
  9. ข้อใดเป็นกราฟของฟังก์ชัน y 3cos2x=  
   1) 2) 
 
 
 
 
 
 
   3) 4) 
 
 
 
 
 
 
จุดประสงค์การเรียนรู้ หาคาบ แอมพิจูด เรนจ์จากกราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติได้ 
  10. กำหนดกราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติดังรูป ข้อใดกล่าวไม่ถูกต้อง 
 
 
 
 
 
 
   1) แอมพลิจูดของฟังก์ชัน คือ 3 2) เรนจ์ฟังก์ชัน คือ  3,3−  

   3) คาบของฟังก์ชัน คือ 2 4) กราฟของฟังก์ชัน xy 3sin 2=   
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จุดประสงค์การเรียนรู้ หาค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติโดยใช้ผลบวกและผลต่างของจำนวนจริงหรือมุมได้ 

  11. ถ้ากำหนดให้ A เป็นค่าของ cos37 cos23 sin37 sin23−  และ B เป็นค่าของ 

       sin112 cos68 sin68 cos112+  แล้วค่าของ A + B เท่ากับข้อใด 

   1) 0 2) 1
2  3) 1 4) 2 

จุดประสงค์การเรียนรู้ แสดงความสัมพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติโดยใช้ผลบวกและผลต่างของ 
     จำนวนจริงหรือมุมได้ 
  12. พิจารณาข้อความต่อไปนี้ 

   (1) sin(A B) tanA tanBcosA cosB
− = +  (2) sin3A cos3A 2sinA cosA− =  

   ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง 
   1) ข้อ (1) และข้อ (2) ถูกต้อง  
   2) ข้อ (1) ไม่ถูกต้องแต่ข้อ (2) ถูกต้อง 
   3) ข้อ (1) ถูกต้องแต่ข้อ (2) ไม่ถูกต้อง 
   4) ข้อ (1) และข้อ (2) ไม่ถูกต้อง 
จุดประสงค์การเรียนรู้ หาค่าของฟังก์ชันผกผันของฟังก์ชันตรีโกณมิติท่ีกำหนดให้ได้ 

 13. ค่าของ 54sin(arctan( ) arccos( ))3 13− +  

   1) 16
65  2) 33

65  3) 63
65  4) 79

65  

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ แสดงความสัมพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติกับฟังกชั์นผกผันของฟังก์ชัน 
    ตรีโกณมิติท่ีกำหนดให้ได้ 
  14. พิจารณาข้อความต่อไปนี้ 

   (1) xarcsinx ac tan
21 x

=

−

 เมื่อ 0 x 1    

   (2) 
2x xsin( 2arccos ) 12 2 2

 + = −  เมื่อ 0 x 1   

   ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง 
   1) ข้อ (1) และข้อ (2) ถูกต้อง  
   2) ข้อ (1) ไม่ถูกต้องแต่ข้อ (2) ถูกต้อง 
   3) ข้อ (1) ถูกต้องแต่ข้อ (2) ไม่ถูกต้อง 
   4) ข้อ (1) และข้อ (2) ไม่ถูกต้อง 



67 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ พิสูจน์เอกลักษณ์ของตรีโกณมิติท่ีกำหนดให้ได้ 

  15. cosA
1 sinA−

 มีค่าเท่ากับข้อใด 

   1) 1 sinA
cosA
+  2) 1 sinA

cosA
−  

   3) tanA secA−  4) tanA secA+  

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ แก้สมการตรีโกณมิติท่ีกำหนดให้ได้ 
  16. ค่า x จากสมการ tanx cot x cosecx− =  เมื่อ x [0,2 ]  คือเซตคำตอบในข้อใด 

   1) 4 5{0, , , }3 3 3
      2) 5{ , , }3 3   

   2) 5{0, , , }3 3
      4) 5{ , ,2 }3 3

    

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ ใช้กฎของโคไซน์หาความยาวด้านและขนาดของมุมของรูปสามเหล่ียมได้ 
  17. กำหนดรูปสามเหล่ียม ABC ท่ีมี a = 7, b = 5 และ c = 3 แล้ว มุมท่ีใหญ่ท่ีสุดจะกาง 
       กี่องศา 

   1) 110  2) 120  3) 135  4) 150  
 
จุดประสงค์การเรียนรู้ ใช้กฎของไซน์หาความยาวด้านและขนาดของมุมของรูปสามเหล่ียมได้ 

  18. กำหนดรูปสามเหล่ียม ABC ท่ีมีด้าน a ยาว 2 หน่วย ด้าน c ยาว 6  และมุม C มี 
                  ขนาด 60 องศา แล้ว มุม A มีขนาดเท่ากับข้อใด  

   1) 45  2) 135  3) 45  หรือ 135   4) 45  และ 135  
  19. กำหนดรูปสามเหล่ียม ABC ท่ีมี มุม B เป็น 30 องศา c เท่ากับ 150 หน่วย และ b 

เท่ากับ 50 3  หน่วย ข้อใดต่อไปนี้สรุปถูกต้อง 
   1) รูปสามเหล่ียม ABC เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  
   2) รูปสามเหล่ียม ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจ่ัว 
   3) รูปสามเหล่ียม ABC เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉากและรูปสามเหล่ียมหน้าจ่ัว 
   4) รูปสามเหล่ียม ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจ่ัวและรูปสามเหล่ียมด้านเท่า 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ นำความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชันตรีโกณมิติในการหาระยะทางและความสูงได้ 
 20. เสือยืนอยู่ทางทิศตะวันตกของเสาธงมองยอดเสาธงเป็นมุมเงย 60 องศา และสิงห์อยู่ 
      ทางใต้ของเสาธงมองยอดเสาธงเป็นมุมเงย 30 องศา ถ้าเสาธงสูง 150 ฟุต เสือกับสิงห์ 
                 ยืนห่างกันเท่าใด 

  1) 100 3+  ฟุต  2) 100 2 ฟุต  

  3) 200 3     ฟุต  4) 100 6  ฟุต 
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เฉลยแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนเรื่อง “ฟังก์ชันตรีโกณมิติ” 
1. ตอบ ข้อ 3) 
 จากโจทย์สามารถเขียนรูปได้ดังนี้ 

      จะได้ BCsin60 AB=  

           3 BC
2 5=  

      นั่นคือ       3BC 5 2=  หน่วย 

      และ     ACcos60 AB=  

                        1 AC
2 5=   

      นั่นคือ         5AC 2=  หน่วย 

 ดังนั้น พื้นท่ีรูปสามเหล่ียม ABC 1 BC AC2=    

              3 51 52 2 2=    

              25 3
8=  ตารางหน่วย 

 
2. ตอบ ข้อ 4) 

 จุดปลายส่วนโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วย เมื่อกำหนดจำนวนจริง  = 3
4
−  

   1)   
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   2) จุดปลายส่วนโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วย เมื่อกำหนดจำนวนจริง  = 3
4
  

  
 
 
 
 
 
 
 
 

3) จุดปลายส่วนโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วย เมื่อกำหนดจำนวนจริง  = 7
4
  

 
 
 
 
 
 
 
 

4) จุดปลายส่วนโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วย เมื่อกำหนดจำนวนจริง  = 7
4
−  
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3. ตอบ ข้อ 3)  
 จากโจทย์หาค่า sin( 2 ) 0− = ,  cos 1 =− , cos( 3 ) 1− =− , sin5 0 = , 

 3sin( ) 12
 =−  และ 3cos 02

 =  

 นั่นคือ 
sin( 2 ) cos 2 23 3cos ( ) sin ( )2 2cos( 3 ) sin5

   
 

− +
+ +

− −
 

           
0 ( 1) 2 2( 1) 0
( 1) 0
+ −

= + − +
− −

 

           1 1= +  
           2=  
 
4. ตอบ ข้อ 2) 

 1)  จะได้ 17 5 5cos cos(2 ) cos cos( ) cos6 6 6 6 6
     = + = = − =−  

  นั่นคือ ข้อ 1) ถูกต้อง 

 2)  จะได้ 14 2 2sin sin(4 ) sin sin( ) sin3 3 3 3 3
     = + = = − =  

  นั่นคือ ข้อ 2) ไม่ถูกต้อง 

 3)  จะได้ 23 23 7 7cos( ) cos cos(4 ) cos4 4 4 4
   − = = + =  

                         cos(2 ) cos4 4
 = − =  

  นั่นคือ ข้อ 3) ถูกต้อง  

 4)  จะได้ 37 37 5 5sin( ) sin sin(8 ) sin4 4 4 4
   − =− =− + =−   

                        sin( ) ( sin ) sin4 4 4
  =− + =− − =  

  นั่นคือ ข้อ 4) ถูกต้อง 
 
5. ตอบ ข้อ 2) 

 จากโจทย์หาค่า 32sin( )3 2
− =− ,  2cos 4 2

 = , 35cos( )6 2
− =−  

 และ 23cos 4 2
 =−  

 นั่นคือ 
3 22sin( ) cos3 4 2 2

5 3 3 2cos( ) cos ( )6 4 2 2

 

 

− + − +
=

− − − − −
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3 2
2

3 2
2

− +

=
− +

 

           3 2
3 2

− +=
− +

 

           1=  

 ดังนั้น 
2sin( ) cos3 4
5 3cos( ) cos6 4

 

 

− +

− −
 เท่ากับ 1 

 
6. ตอบ ข้อ 1)  
 จาก  cosec 1.25 =   

 จะได้   5cosec 4 =  

 นั่นคือ  4sin 5 =  

 เนื่องจาก  2 2cos sin 1 + =  

 จะได้    2 2cos 1 sin = −  

 นั่นคือ  ( )
22 16 94cos 1 1 25 255 = − = − =  

 เนื่องจาก 0 2
   จะได้จุดปลายส่วนโค้งท่ียาว   หน่วย  

 เมื่อวัดทิศทางทวนเข็มนาฬิกา จะอยู่ในจตุภาคท่ี 1 จะได้ 3cos 5 =  

   ดังนั้น 4sin 5 =  และ 3cos 5 =  

   หาค่า  s in costan cot
cos sin
  
 

+ = +  

             
4 3
5 5
3 4
5 5

= +  

             4 3
3 4= +  

             16 9
12 12= +  

             25
12=   
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7. ตอบ ข้อ 3) 

  จากมุม 415 องศา เท่ากับ 83415 180 36
  = เรเดียน จะได้ว่า ข้อ 1) ไม่ถูกต้อง 

  จากมุม 8
12
 เรเดียน เท่ากับ 8 8 180 12012 12

 


=  =  องศา จะได้ว่า ข้อ 2) ไม่ถูกต้อง 

  จากมุม 520 องศา เท่ากับ 26520 180 9
  =  เรเดียน จะได้ว่า ข้อ 3) ถูกต้อง 

  จากมุม 11
15
 เรเดียน เท่ากับ 11 11 180 13215 15

 


=  =  องศา ข้อ 4) ไม่ถูกต้อง 

 
8. ตอบ ข้อ 1) 
  จากโจทย์หาค่า  

  1sin( 210 ) sin210 sin(180 30 ) sin30 sin 6 2
− =− =− + =− =− =−  

             

1 1 1 1sec225
coscos225 cos(180 45 ) cos45 4

1 21
2


= = = =

−+ −

=− =−
 

            

cos(360 60 )cos300 cos60cot(300 )
sin300 sin(360 60 ) sin60

1cos 3 2 1
3 3sin 3 2





−= = =
− −

= = =−
− −

 

  แทนค่าในโจทย์จะได้ว่า 
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212 ( 2 )sin( 210 ) sec 225 2
1cot300
3

1 22
1
3

3
2
1
3

3 3
2

− + −− +
=

−

− +
=
−

=
−

=−

 

 ดังนั้น 
2sin( 210 ) sec 225

cot300

− +  เท่ากับ 3 3
2−  

 
9. ตอบ ข้อ 4) 
 จากฟังก์ชัน y 3cos2x=  เขียนกราฟได้ดังต่อไปนี ้
  
  
 
 
 
 
 
 
 
10. ตอบ ข้อ 3) 
 จากกราฟ 
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 จะได้ แอมพลิจูด คือ 3 ข้อ 1) ถูกต้อง 
  เรนจ์ คือ  3,3−  ข้อ 2) ถูกต้อง  

  คาบ คือ 4 ข้อ 3) ไม่ถูกต้อง 

  และกราฟเป็นกราฟของฟังก์ชัน xy 3sin 2=  ข้อ 4) ถูกต้อง 

 
11. ตอบ ข้อ 2) 

  จาก ( )cos cos cos sin sin     + = −  

  จะได้ว่า cos37 cos23 sin37 sin23 cos(37 23 )− = +  

                      cos60=  

  นั่นคือ 1A 2=  และ 

  จาก ( )sin sin cos cos sin     + = +  

  จะได้ว่า sin112 cos68 sin68 cos112 sin(112 68 )+ = +  

                 sin180=  

  นั่นคือ B 0=   

  ดังนั้น ค่าของ A + B เท่ากับ 1 102 2+ =  

 
  
12. ตอบ ข้อ 2)  

  (1)  sin(A B) sinA cosB cosA sinB
cosA cosB cosA cosB

− −=  

                       sinA cosB cosA sinB
cosAcosB cosAcosB= −  

                       sinA sinB
cosA cosB= −  

                       tanA tanB= −   

   นั่นคือ ข้อ 1) ไม่ถูกต้อง 

  (2)  sin3A cos3A sin3AcosA cos3A sinA
sinA cosA sinAcosA

−− =  

                 sin(3A A)
sinA cosA

−=  

                 sin2A
sinAcosA=  

                 2sinA cosA
sinA cosA=  
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                 2=  
   นั่นคือ ข้อ 2) ถูกต้อง 
  ดังนั้น สรุปได้ว่าข้อ (1) ไม่ถูกต้องแต่ข้อ (2) ถูกต้อง 
 
13. ตอบ ข้อ 1) 

  ให้ 4arctan( ) A3− =  จะได้ 4tanA 3=−  

 หาค่า A ท่ี A2 2
 −    และ 4tanA 3=−  

 เนื่องจาก tanA 0  และ A2 2
 −    จะได้ A 02

−     

 จาก 2 2sec A 1 tan A= +  

 จะได้ ( )
22 4sec A 1 3= + −  

   161 9= +  

   25
9=  

 จาก A 02
−    จะได้ 5sec A 3=  

 นั่นคือ 1 3cosA sec A 5= =  และ  

 จาก sinAtanA cosA=  

 จะได้ ( )( ) 44 3sinA 53 5= − = −  

 ให้ 5arccos B13 =  จะได้ 5cosB 13=  

 จะได้ 5cosB 13=  โดยท่ี 0 B     

 เนื่องจาก cosB 0  และ 0 B    จะได้ 0 B 2
    

 จาก 2 2cos B sin B 1+ =  

 จะได้ 2 2sin B 1 cos B= −  

           ( )
251 13= −  

           251 169= −  

           144
169=  

  จาก 0 B 2
   จะได้ 12sinB 13=  
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 ดังนัน 54sin(arctan( ) arctan( )) sin(A B)3 13− + = +  

             sinAcosB cosAsinB= +  
             54 3 12( )( ) ( )( )5 13 5 13= − +  

             54 3 12( )( ) ( )( )5 13 5 13= − +  

             16
65=  

 
 14. ตอบ ข้อ 1) 
  ข้อ (1) ให้ arcsinx A=  จะได้ sinA x=  โดยท่ี 0 x 1   

 จาก 2 2cos A sin A 1+ =  

 จะได้ 2 2cos A 1 sin A= −  

           21 x= −   

 นั่นคือ 2cosA 1 x= −  

 จาก   sinAtanA cosA=  

          
2

x

1 x
=

−
 

 จะได้       xA arctan
21 x

=
−

 

 ดังนั้น xarcsinx arc tan
21 x

=

−

 ข้อ (1) ถูกต้อง 

  ข้อ (2) ให้ xA arccos 2=  จะได้ xcosA 2=  โดยท่ี 0 x 1   

 จาก   Axsin( 2arccos ) sin( 2 )2 2 2
 + = +  

                            cos2A=  
         22cos A 1= −  
         2x2( ) 12= −  

          
2x 12= −  

 ดังนั้น 1
2xxsin( 2arccos )2 2 2 − + =  ข้อ (2) ถูกต้อง 
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 15. ตอบ ข้อ 4) 

  cosA cosA 1 sinA
1 sinA 1 sinA 1 sinA

+= 
− − +

  

        cosA(1 sinA)
21 sin A
+=

−
 

       cosA(1 sinA)
2cos A
+=  

       1 sinA
cosA
+=  

       sinA1
cosA cosA= +  

       secA tanA= +  
  ดังนั้น 1 sinA

cosA
+ มีค่าเท่ากับ secA tanA+  

 
16. ตอบ ข้อ 2) 
    tanx cot x cosecx− =  
    sinx cos x 1

cos x sinx sinx− =  

    sin x cos x cos x2 2− =  
  (1 cos x) cos x cos x2 2− − =  
             1 cos x cos x22− =  
    cos x cos x 1 022 + − =  
             cos x 1)(cos x 1) 0(2 − + =  
  นั่นคือ cos x 1 02 − =  หรือ cos x 1 0+ =  

 ค่าของ x ในช่วง [0,2 ]  ท่ีทำให้ 1
2cos x =  คือ 3

  และ 5
3
  

 และ ค่าของ x ในช่วง [0,2 ]  ท่ีทำให้ cosx 1=−  คือ    
 ดังนั้น เซตคำตอบของสมการ tanx cot x cosecx− =  เมื่อ x [0,2 ]    

 ท่ีทำให้สมการเป็นจริง คือ 5{ , , }3 3
    

 
 17. ตอบ ข้อ 2) 
  กำหนดรูปสามเหล่ียม ABC ท่ีมี a = 7, b = 5 และ c = 3 
  มุมท่ีใหญ่ท่ีสุดจะอยู่ตรงข้ามด้านท่ียาวท่ีสุด 

  จาก  2 2 2a b c 2bccosA= + −  
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  จะได้  
2 2 2c acos A 2bc

b + −=  

            
2 2 25 3 7
2(5)(3)
+ −=  

           25 9 49
2(5)(3)
+ −=  

           15 1
30 2
−= = −  

  มุม A ท่ีทำให้ 1cosA 2= −  คือ 120  

  ดังนั้น มุมท่ีใหญ่ท่ีสุดจะกาง 120 องศา 
   
 18. ตอบ ข้อ 1)  
  กำหนดรูปสามเหล่ียม ABC ท่ีมีด้าน a ยาว 2 หน่วย ด้าน c ยาว 6  และ 
  มุม C มีขนาด 60 องศา  

 จากกฎของไซน ์       sinA sinC
a c=  

  นั่นคือ         sinA sin60
2 6

=  

            2sin60sinA
6

=  

          
32( )2
6

=  

          1
2

=  

 เนื่องจาก sinA 0  ดังนั้น มุม A อาจเป็นมุมแหลม ( )0 A 90    

 หรือมุม B อาจเป็นมุมป้าน( )90 A 180   

 พิจารณา 0 A 90  จาก 1sinB
2

=  จะได้ 1arc sin A
2
=  

 จะได้ A 45=  

 พิจารณา 90 A 180   เนื่องจาก ( )sin sin 180 = −  

 นั่นคือ ( )sinA sin 180 A= −  

 จะได้ A 180 45= −  หรือ A 135=  
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 ถ้า A 45= จะได้ A C 45 60 105+ = + =  ซึ่งน้อยกว่า 180  

 แสดงว่า มุม A 45= เป็นมุมภายในรูปสามเหล่ียม ABC 

 ถ้า A 135= จะได้ A C 135 60 195+ = + =  ซึ่งมากกว่า 180  

 แสดงว่า มุม A 135=  ไม่เป็นมุมภายในรูปสามเหล่ียม ABC 
  ดังนั้น ขนาดของมุม A คือ 45 องศา 
 
 19. ตอบ ข้อ 3) 
  กำหนดรูปสามเหล่ียม ABC ท่ีมี มุม B เป็น 30 องศา c เท่ากับ 150 หน่วย และ  
  b เท่ากับ 50 3  หน่วย 

 จากกฎของไซน ์       sinC sinB
c b=  

  นั่นคือ         
3

sinC sin30
150 50

=  

            
3

150sin30sinC
50

=  

          
1150( )2

50 3
=  

          3
2=  

 เนื่องจาก sinC 0  ดังนั้น มุม C อาจเป็นมุมแหลม ( )0 C 90    

 หรือมุม C อาจเป็นมุมป้าน ( )90 C 180   

 พิจารณา 0 C 90  จาก 3sinC 2=  จะได้ 3arcsin C2 =  

 จะได้ C 60=  

 พิจารณา 90 C 180   เนื่องจาก ( )sin sin 180 = −  

 นั่นคือ ( )sinC sin 180 C= −  

 จะได้ C 180 60= −  หรือ C 120=  

 ถ้า C 60= จะได้ C B 60 30 90+ = + =  ซึ่งน้อยกว่า 180  

 แสดงว่า มุม C 60= เป็นมุมภายในรูปสามเหล่ียม ABC และ  
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 จะได้ มุม A 180 (60 30 ) 90= − + =  

  ดังนั้น รูปสามเหล่ียม ABC เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก 

 ถ้า C 120= จะได้ C B 120 30 150+ = + =  ซึ่งน้อยกว่า 180  

 แสดงว่า มุม C 120=  เป็นมุมภายในรูปสามเหล่ียม ABC และ 

 จะได้ มุม A 180 (120 30 ) 30= − + =  

  ดังนั้น รูปสามเหล่ียม ABC เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจ่ัว 
 
20. ตอบ ข้อ 4) 
 จากโจทย์  
  ให้ A แทน เสือยืนอยู่ทางทิศตะวันตกของเสาธงมองยอดเสาธงเป็นมุมเงย 60 องศา  
      B แทน สิงหย์ืนอยู่ทางใต้ของเสาธงมองยอดเสาธงเป็นมุมเงย 30 องศา  
     CD แทน เสาธงสูง 150 ฟุต และ 
    AB แทน ระยะห่างระหว่างเสือกับสิงห ์
 ดังรูป 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 พิจารณารูปสามเหล่ียม ACD จะได้ 

   150tan60 AC=  

            
150AC

tan60
=  

               
150

3
=  

    
150 3

3=  
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    50 3=  

 พิจารณารูปสามเหล่ียม BCD จะได้ 

   150tan30 BC=  

            
150BC

tan30
=  

               1
3

150=  

    150 3=  
 พิจารณารูปสามเหล่ียม ABC จะได้ 

         2 2 2AB BC AC= −  

               
2 2(150 3 ) (50 3 )= −  

    (150 3 50 3 )(150 3 50 3 )= − +  

    (100 3 )(200 3 )=  

    20,000(3) 60,000= =  

 นั่นคือ AB 100 6=  

 ดังนั้น ระยะห่างระหว่างเสือกับสิงห์เท่ากับ 100 6 ฟุต 
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