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แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 4 

รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม รหัสวิชา ค32201                          ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ                    ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
สาระการเรียนรู้ ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ            เวลา 3 ชั่วโมง 
 
1.  ผลการเรียนรู้ 
 เข้าใจฟังก์ชันตรีโกณมิติและลักษณะกราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติและนำไปใช้ในการ 
 แก้ปัญหา 
  
2. สาระการเรียนรู้   
 ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิใด ๆ 
 
3. สาระสำคัญ/ความคิดรวบยอด 
 
 ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิใด ๆ 

   sin(-) = -sin   cos(-) = cos 

   sin(2n +) = sin  cos(2n +) = cos 

   sin( - ) = sin เมื่อ 0 <  < 2
  

   cos( - ) = -cos เมื่อ 0 <  < 2
  

   sin( + ) = -sin เมื่อ 0 <  < 2
  

   cos( + ) = -cos เมื่อ 0 <  < 2
  

   sin(2 - ) =  -sin  เมื่อ 0 <  < 2
  

   cos(2 - ) = cos เมื่อ 0 <  < 2
  
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4. จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 4.1  ด้านความรู้ นักเรียนสามารถ 
 4.1.1 เขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ ในรูปของฟังก์ชันไซน์และ

โคไซน์ของจำนวนจรงิท่ีอยู่ในช่วง 0, 2
 

 
 ได้  

 4.1.2   หาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิใด ๆ ได้ 
 4.2 ด้านทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์  นักเรียนสามารถ 
 4.2.1 ใช้การแก้ปัญหาในการหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิใด ๆ 
ได้ 
 4.2.2   ใช้การส่ือสารและการส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์นำเสนอการหาค่าของ
ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิใด ๆ ได้ 
 4.3 ด้านคุณลักษณะที่พึงประสงค ์ นักเรียนเป็นผู้ท่ี 
  4.3.1   ซื่อสัตย์สุจริต 
  4.3.2  มีวินัย 
  4.3.3 ใฝ่เรียนรู้ 
  4.3.4 มุ่งมั่นในการทำงาน 

4.4 ด้านสมรรถนะสำคัญของนักเรียน  นักเรียนเป็นผู้ท่ี 

4.4.1    ใช้การสื่อสารในการนำเสนอการหาค่า “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ได้ 
  4.4.2  ใช้การคิดในการเขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ ในรูปของ

ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิท่ีอยู่ในช่วง 0, 2
 

 
 ได้ 

   4.4.3  ใช้การแก้ปัญหาหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ จาก
โจทย์ท่ีกำหนดให้ได้ 
   4.4.4  ใช้ทักษะชีวิตในการทำกิจกรรมกลุ่มร่วมกับสมาชิกได้ 
   4.4.5  ใช้เทคโนโลยี เพื่อทบทวนเนื้อหาจากส่ือโปรแกรม The Geometer’s 
Sketchpad เรื่อง “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” ได้ 
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5. เนื้อหา/สาระ 
 

ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ 

 พิจารณาจำนวนจริง 0  และ (x, y) เป็นจุดปลายส่วนโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วยที่วัด

จากจุด (1, 0) ไปทิศทางทวนเข็มนาฬิกาท่ียาว   หน่วย (เนื่องจาก 0  จึงได้  = ) เมื่อ
สะท้อนจุด (x, y) โดยมีแกน X เป็นเส้นสะท้อน จะได้จุด (x, - y) เป็นภาพสะท้อน จุด (x, - y) จึงเป็น

จุดปลายส่วนโค้งของวงกลมดังกล่าวที่วัดจากจุด (1, 0) ไปในทิศทางตามเข็มนาฬิกาท่ียาว   หน่วย 
ดังรูป หรือกล่าวตามข้อตกลงเรื่องการวัดส่วนโค้งท่ีกล่าวมาแล้วได้ว่า (x, - y) เป็นจุดปลายของส่วน

โค้งท่ีเกิดจากจำนวนจริง −  
 
 
 
 
 
 
 
 
 จากจุด (x, y) และ (x, - y)  

 สรุปได้ว่า x cos= , y sin=  และ ( )x cos = − , ( )y sin − = −  
 ดังนั้น 

     ( )sin sin − = −  

     ( )cos cos − =  
 
 นั่นคือ ถ้าสามารถหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ ได้ ก็สามารถหาค่า
ของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิลบท่ีเป็นตัวผกผันการบวกของจำนวนจริงนัน้ ๆ ได้ด้วย 

 ตัวอย่างที่ 1 จงหาค่าของ ( )3cos −  และ ( )3sin −  

 วิธีทำ  เนื่องจาก 1
3 2cos =  และ 3

3 2sin =  

   จะได้ ( ) 1
3 3 2cos cos − = =      

   และ ( ) 3
3 3 2sin sin − = − = −      
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 ตัวอย่างที่ 2 จงหาค่าของ ( )4cos −  และ ( )6sin −  

 วิธีทำ  เนื่องจาก 2
4 2cos =  และ 1

6 2sin =  

   จะได้ ( ) 2
4 4 2cos cos − = =      

   และ ( ) 1
6 6 2sin sin − = − = −      

 จากท่ีทราบเมื่อหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงต้ังแต่ 0 ถึง 2 ได้ ก็จะหา
ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงได้ แต่เนื่องจากวงกลมหนึ่งหน่วยมีแกน X และแกน Y 

เป็นแกนสมมาตร การหาค่าฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงต้ังแต่ 0 ถึง 2 จึงหาได้จากการหา

ค่าฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิต้ังแต่ 0 ถึง 2
  

 การหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงต้ังแต่ 0 ถึง 2 โดยอาศัยค่าของ

ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิต้ังแต่ 0 ถึง 2
  ทำได้ดังนี้ 

1. เม่ือจุดปลายส่วนโค้งที่ยาว   หน่วย อยู่ในจตุภาคท่ี 2 ( )2
     

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ให้  P'(x ', y ')  เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว   หน่วย 

 ดังนั้น y ' sin=  และ x ' cos=   

 ให้   = −  จะได้ว่า 20    
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 เนื่องจากส่วนโค้ง AB ยาว  หน่วย ดังนั้น ส่วนโค้ง P 'B  ยาว  หน่วย 
 ให้จุด P(x, y) เป็นภาพสะท้อนของจุด P'(x ', y ') โดยมีแกน Y เป็นเส้นสะท้อน 

 จะได้ว่าส่วนโค้ง AP ยาว  หน่วย และ y ' y= , x ' x= −  

 เนื่องจาก P(x, y) เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว  หน่วย 
 ดังนั้น  y sin=  และ x cos=  
 แต่     ( )y y ' sin sin  = = = −  
 และ  ( )x x ' cos cos  − = = = −  
 สรุปได้ว่า 

    ( )sin sin  − =   เมื่อ 20    

    ( )cos cos  − = −  เมื่อ 20    

  

 ตัวอย่างที่ 3 กำหนดให้ 13
12 50sin   จงหาค่าประมาณของ 

1) 11
12sin     2)   11

12cos   

 วิธีทำ  1)  ( )11
12 12sin sin = −   

          12sin=  

          13
50        

2) เนื่องจาก 2 2sin cos 1 + =  

   จะได้  12 12
2 2sin cos 1 + =  

                        12 12
2 2cos 1 sin −=  

            ( )13
50

2
1 −  

             2331
2500  

   เนื่องจากจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว 12
  หน่วย เมื่อวัดทิศทางทวนเข็มนาฬิกา  

   อยู่ในจตุภาคท่ี 1 

   ดังนั้น                2331
12 50cos    

   จะได้      ( )11
12 12cos cos = −  
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                 12cos= −  

                   2331
50 −      

 

2. เม่ือจุดปลายส่วนโค้งที่ยาว   หน่วย อยู่ในจตุภาคท่ี 3 ( )3
2
    

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 ให้  P'(x ', y ')  เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว   หน่วย 

 ดังนั้น y ' sin=  และ x ' cos=   

 ให้ −  =  จะได้ว่า 20    

 เนื่องจากส่วนโค้ง AB ยาว  หน่วย ดังนั้น ส่วนโค้ง BP'  ยาว  หน่วย 
 ให้จุด M เป็นภาพสะท้อนของจุด P'(x ', y ') โดยมีแกน X เป็นเส้นสะท้อน และ 

 จุด P(x, y) เป็นภาพสะท้อนของจุด M โดยมีแกน Y เป็นเส้นสะท้อน 

 จะได้ว่าส่วนโค้ง AP ยาว  หน่วย และ y ' y= − , xx ' = −  

 เนื่องจาก P(x, y) เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว  หน่วย 
 ดังนั้น      y s in=  และ x cos=  
 แต่     ( )y y ' sin sin  − = = = +  
 และ     ( )x x ' cos cos  − = = = +  
 สรุปได้ว่า 
\ 
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    ( )sin sin  + = −  เมื่อ 20    

    ( )cos cos  + = −  เมื่อ 20    

  

 ตัวอย่างที่ 4 กำหนดให้ 17
18 100sin   จงหาค่าประมาณของ 

1) 19
18sin     2)   19

18cos   

 วิธีทำ  1)  ( )19
18 18sin sin = +   

          18sin= −  

          17
100 −        

2) เนื่องจาก 2 2sin cos 1 + =  

   จะได้  18 18
2 2sin cos 1  =+  

                               18 18
2 2cos 1 sin = −  

            ( )17
100

2
1 −  

            9,711
10,000  

   เนื่องจากจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว 18
  หน่วย เมื่อวัดทิศทางทวนเข็มนาฬิกา 

   อยู่ในจตุภาคท่ี 1 

   ดังนั้น                9,711
18 100cos   

   จะได้      ( )19
18 18cos cos = +  

                  18cos= −  

                  9711
100 −      
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3. เม่ือจุดปลายส่วนโค้งที่ยาว   หน่วย อยู่ในจตุภาคท่ี 4 ( )3 22
     

 
 
 

 

 

 

 

 ให้  P'(x ', y ')  เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว   หน่วย 

 ดังนั้น y ' sin=  และ x ' cos=   

 ให้ 2  = − จะได้ว่า 20    

 เนื่องจากเส้นรอบวงของวงกลมหนึ่งหน่วยยาว 2 หน่วย  

 ดังนั้น ส่วนโค้ง P ' A  ยาว  หน่วย 
 ให้จุด P(x, y) เป็นภาพสะท้อนของจุด P'(x ', y ')  โดยมีแกน X เป็นเส้นสะท้อน 

 จะได้ว่าส่วนโค้ง AP ยาว  หน่วย และ y ' y= − , x ' x=  

 เนื่องจาก P(x, y) เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว  หน่วย 
 ดังนั้น      y sin=  และ x cos=  
 แต่     ( )y y ' sin sin 2  − = = = −  
 และ       ( )x x ' cos cos 2  = = = −  
 สรุปได้ว่า 

    ( )sin 2 sin  − = −  เมื่อ 20    

    ( )cos 2 cos  − =  เมื่อ 20    

 

 ตัวอย่างที่ 5 จงหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของ 11
6
  

 วิธีทำ   ( )11
6 6sin sin 2 = −   

                6sin= −  
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                1
2=−       

   และ     ( )11
6 6cos cos 2 = −  

             6cos=  

                           3
2=       

 เนื่องจากเส้นรอบวงของวงหนึ่งหนว่ยมีความยาว 2 หน่วย ดังนั้น จุดปลายส่วนโค้งบน

เส้นรอบวงของวงกลมหนึง่หน่วยที่ยาว 2n +  หน่วย จะเป็นจุดเดียวกับส่วนปลายส่วนโค้งท่ียาว 
  หน่วย โดยท่ี n เป็นจำนวนเต็มบวก จะวัดระยะในทิศทางทวนเข็มนาฬิกา n รอบ แต่ถ้า n เป็น
จำนวนเต็มลบ จะวัดระยะในทิศทางตามเข็มนาฬิกา n รอบ จึงสรุปได้ว่า  
 

    ( )sin 2n sin  + =  

    ( )cos 2n cos  + =  
เมื่อ n เป็นจำนวนเต็ม 
 จากสมบัติข้างต้น จะเห็นว่าถ้าหาค่าฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิท่ีมีค่าต้ังแต่ 0 

ถึง 2 แล้ว จะสามารถหาค่าฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิทุกจำนวนได้ด้วย 

 ตัวอย่างที่ 6 จงหาค่าของ 33
4sin   และ ( )17

3cos −  

 วิธีทำ  ( )33
4 4sin sin 8 = +  

               4sin=  

      2
2=        

   และ ( ) ( )17
3 3cos cos 6 − = − +  

         3cos=  

         1
2=       

 ตัวอย่างที่ 7 จงเขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิในแต่ละข้อต่อไปนี้ ให้อยู่ใน 

   รูปฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิท่ีอยู่ในช่วง 0, 2
 

 
 

1) 5
8
   2) 7

6
    3) 16

7
−  

 วิธีทำ  1)  5
8sin    ( )3

8sin = −     3
8sin =  

      5
8cos    ( )3

8cos = −   3
8cos = −     
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2) 7
6sin    ( )6sin = +     6sin= −  

        7
6cos  ( )6cos = +      6cos= −     

3) ( )16
7sin −  16

7sin = −  

                      ( )2
7sin 2  += −  

          2
7sin = −       

         ( )16
7cos −  16

7cos =  

                      ( )2
7cos 2 = +  

             2
7cos =       

 ตัวอย่างที่ 8 จงหาค่าของ sin  และ cos เมื่อ   เป็นจำนวนจริงต่อไปนี ้

   1) 7
4
−     2)  17

3
    

 วิธีทำ  1)  ( )7
4sin −   7

4sin = −   

             ( )4sin 2 = − −  

        ( )4sin= − −  

        4sin=      2
2=      

        ( )7
4cos −   7

4cos =   

             ( )4cos 2 = −  

        4cos=     2
2=      

   2)  17
3sin      ( )5

3sin 4 = +  

        5
3sin =  

        ( )3sin 2 = −  
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        3sin= −  3
2= −     

        17
3cos         ( )5

3cos 4 = +  

        5
3cos =  

        ( )3cos 2 = −  

        3cos=  1
2=      

 ตัวอย่างที่ 9 จงหาค่า 8 11 5
3 3 6 6sin cos sin cos   −  

 วิธีทำ          

          ( ) ( ) 38 2 2
3 3 3 3 3 2sin sin 2 sin sin sin     = + = = − = =  

      1
3 2cos =  

   ( )11 1
6 6 6 2sin sin 2 sin  = − = − = −  

   ( ) 35
6 6 6 2cos cos cos  = − = − = −  

   แทนค่าจะได้  

    ( )( ) ( )( )338 11 5 11
3 3 6 6 2 22 2sin cos sin cos   − = − − −  

                            3 3
4 4 0= − =  

  ดังนั้น ค่าของ 8 11 5
3 3 6 6sin cos sin cos   −  เท่ากับ 0   
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6. การวัดและการประเมินผล 
จุดประสงค์การเรียนรู้ วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์การผ่าน 

ด้านความรู้ 
1) เขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ ในรูปของฟังก์ชัน
ไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงที่อยู่

ในช่วง 0,
2

 
 

 ได้ 

  

 
ตรวจแบบฝึกหัดที ่3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริง
ใด ๆ” ข้อ 2 

 
- แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อ 2 
- แบบบันทึก
ประเมินผลด้าน
ความรู้ 

 
ทำแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อ 2 ได้
ถูกต้องไม่น้อยกว่า
ร้อยละ 60 

2) หาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์
ของจำนวนจริงใด ๆ ได้ 

ตรวจแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริง
ใด ๆ” ข้อ 3 และ ข้อ 
4 

- แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อ 3 และ 
ข้อ 4 
- แบบบันทึก
ประเมินผลด้าน
ความรู้ 

ทำแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อ 3 และ 
ข้อ 4 ได้ถูกต้องไม่
น้อยกว่าร้อยละ 60 

ด้านทักษะและกระบวนการทาง
คณิตศาสตร์ 
1) ใช้การแก้ปัญหาในการหาค่าของ
ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ ได้ 
  

 
 
ตรวจแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริง
ใด ๆ” ข้อ 3 และ ข้อ 
4 

 
 
- แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อ 3 และ 
ข้อ 4 
- แบบบันทึกประเมิน
ทักษะและ
กระบวนการทาง
คณิตศาสตร ์

 
 
นักเรียนใช้การ
แก้ปัญหาในการหา
ค่าของฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ อยู่
ในระดับดีข้ึนไป 

2) ใช้การสื่อสารและการสื่อ
ความหมายทางคณิตศาสตร์นำเสนอ
การหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์
ของจำนวนจริงใด ๆ ได้ 

ตรวจแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริง
ใด ๆ” ข้อ 5 

- แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์
ของจำนวนจริงใด ๆ” 
ข้อ 5 
- แบบบันทึกประเมิน
ทักษะและกระบวนการ
ทางคณิตศาสตร์ 

นักเรียนใช้การสื่อสาร
และการสื่อความหมาย
ทางคณิตศาสตร์
นำเสนอการหาคา่ของ
ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์
ของจำนวนจริงใด ๆ 
ได้ อยู่ในระดับดีขึ้นไป 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์การผ่าน 
ด้านคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
1) ซื่อสัตย์สุจริต 
 
 
 

 
ตรวจการทำ
แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริง
ใด ๆ” 
 
 

 
- แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” 
- แบบบันทึก
ประเมินผลด้าน
คุณลักษณะที่พึง
ประสงค ์

 
นักเรียนมีความ
ซื่อสัตย์สุจริต อยู่ใน
ระดับดีข้ึนไป 

2) มีวินัย บันทึกการแต่งกาย - แบบบันทึก 
การแต่งกาย 
- แบบบันทึก
ประเมินผลด้าน
คุณลักษณะที่พึง
ประสงค ์

นักเรียนมีวินัย อยู่ใน
ระดับดีข้ึนไป 

3) ใฝ่เรียนรู้ 
 
 

บันทึกการเข้าเรียน 
 
 

- แบบบันทึก 
การเข้าเรียน 
- แบบบันทึก
ประเมินผลด้าน
คุณลักษณะที่พึง
ประสงค ์

นักเรียนใฝ่เรียนรู้อยู่
ในระดับดีข้ึนไป 
 

4) มุ่งมั่นในการทำงาน 
 

การส่งแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริง
ใด ๆ” 
 
 

- แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” 
- แบบบันทึก
ประเมินผลด้าน
คุณลักษณะที่พึง
ประสงค ์
 
 
 
 
 

นักเรียนมุ่งมั่นในการ
ทำงานอยู่ในระดับดี
ข้ึนไป 



70 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์การผ่าน 
ด้านสมรรถนะสำคัญของนักเรียน 
1) ใช้การสื่อสารในการนำเสนอการ
หาค่า “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” ได้ 

 
ตรวจใบงาน “ฟังก์ชัน
ไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ ” 
ข้อ 2 

 
- ใบงาน “ฟังก์ชัน
ไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ ” 
ข้อ 2 
- แบบบันทึกประเมิน
ด้านสมรรถนะสำคัญ
ของผู้เรียน 

 
นักเรียนใช้การ
สื่อสารในการ
นำเสนอการหาค่า 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ได้อยู่ใน
ระดับดีข้ึนไป 

2) ใช้การคิดในการเขียนฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ ใน
รูปของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของ

จำนวนจริงที่อยู่ในช่วง 0,
2

 
 

 ได้

   
    

ตรวจใบงาน “ฟังก์ชัน
ไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” ข้อ 
1 

- ใบงาน “ฟังก์ชัน
ไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” ข้อ 
1 
- แบบบันทึกประเมิน
ด้านสมรรถนะสำคัญ
ของผู้เรียน 

นักเรียนใช้การคิดใน
การเขียนฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ ใน
รูปของฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของ
จำนวนจริงที่อยู่

ในช่วง 0,
2

 
 

 ได้ 

อยู่ในระดับดีข้ึนไป 
3) ใช้การแก้ปัญหาหาค่าของฟังก์ชัน
ไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ 
จากโจทย์ที่กำหนดให้ 
    
   
  

ตรวจใบงาน “ฟังก์ชัน
ไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ ” 
ข้อ 3 

- ใบงาน “ฟังก์ชัน
ไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ ” 
ข้อ 3 
- แบบบันทึกประเมิน
ด้านสมรรถนะสำคัญ
ของผู้เรียน 

นักเรียนใช้การ
แก้ปัญหาหาค่าของ
ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ จากโจทย์ที่
กำหนดให้ ได้อยู่ใน
ระดับดีข้ึนไป 

 4) ใช้ทักษะชีวิตในการทำกิจกรรม
กลุ่มร่วมกับสมาชิกได้ 

ตรวจการทำงานกลุ่ม - แบบบันทึก 
การทำงานกลุ่ม 
- แบบบันทึก
ประเมินผลด้าน
สมรรถนะสำคัญของ
ผู้เรียน 

นักเรียนใช้ทักษะชีวิต
ในการทำกิจกรรม
กลุ่มร่วมกับสมาชิกได้
อยู่ในระดับดีข้ึนไป 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์การผ่าน 
 5) ใช้เทคโนโลยี เพ่ือทบทวนเน้ือหา
จากสื่อโปรแกรม The Geometer’s 
Sketchpad เรื่อง “ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” ได้ 
 

ตรวจการใช้สื่อ
โปรแกรม The 
Geometer’s 
Sketchpad เรื่อง 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริง
ใด ๆ” 

- สื่อโปรแกรม The 
Geometer’s 
Sketchpad เรื่อง 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” 
- แบบบันทึกประเมิน
ด้านสมรรถนะสำคัญ
ของผู้เรียน 

นักเรียนใช้เทคโนโลยี 
เพ่ือทบทวนเน้ือหา
จากสื่อโปรแกรม 
The Geometer’s 
Sketchpad เรื่อง 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ได้ อยู่ใน
ระดับดีข้ึนไป 

 

 
7. การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
  ชั่วโมงที่ 1  
  ขั้นเตรียม 

 7.1   ครูจัดกลุ่มให้นักเรียนกลุ่มละ 4 คนโดยมีนักเรียนเก่ง 1 คน ปานกลาง 2 คน และอ่อน 
1 คน เพื่อให้นักเรียนได้ช่วยเหลือกัน  

 7.2 ครูทบทวนเรื่อง “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงบางจำนวน” โดยการสนทนา
ถามตอบกับนักเรียนและใช้ สื่อโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad เรื่อง “ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริงบางจำนวน” ประกอบ 
 7.3 ครูยกตัวอย่างวงกลมหนึ่งหน่วย ดังรูป  
       
 
 
 
 
 
 
 
 
  แล้วถามคำถาม จากรูป จุดพิกัด (x, y) อยู่ในจตุภาคใดได้บาง แล้วค่าของ x และ y 
เป็นอย่างไร 
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  แนวคำตอบ 
  -  อยู่ในจตุภาคท่ี 1 ค่า x เป็นบวกและ ค่า y เป็นบวก 
  -  อยู่ในจตุภาคท่ี 2 ค่า x เป็นลบและ ค่า y เป็นบวก 
  -  อยู่ในจตุภาคท่ี 3 ค่า x เป็นลบและ ค่า y เป็นลบ 
  -  อยู่ในจตุภาคท่ี 2 ค่า x เป็นบวกและ ค่า y เป็นลบ 
 

ขั้นสอนและอธบิายทฤษฎ ี   
 7.4 ให้นักเรียนศึกษาใบความรู้ “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิใด ๆ” โดยการ 
พิจารณาจำนวนกลุ่มนักเรียนในช้ันเรียน ให้นักเรยีนส่งตัวแทนจับฉลากเนื้อหาท่ีศึกษาจากใบความรู้ 

   - หมายเลข 1 ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์เมื่อจุดปลายส่วนโค้งเป็น -  
   - หมายเลข 2 ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์เมื่อจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว   หน่วย 

อยู่ในจตุภาคท่ี 2 ( )2
     

   - หมายเลข 3 ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์เมื่อจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว   หน่วย 

อยู่ในจตุภาคท่ี 3 ( )3
2
    

   - หมายเลข 4 ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์เมื่อจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว   หน่วย 

อยู่ในจตุภาคท่ี 4 ( )3 22
     

และ   - หมายเลข 5 ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์เมื่อจุดปลายส่วนโค้งบนเส้นรอบวงของ
วงกลมหนึ่งหน่วยท่ียาว 2n+  หน่วย 
 7.5 ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มอธิบายเนื้อหาจากใบความรู้ “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ท่ีได้รับมอบหมายในข้อ 7.4 ครูคอยแนะนำเพิ่มเติม 
 
ชั่วโมงที่ 2 
 7.6 ครูอธิบายตัวอย่างและการแก้ปัญหาโจทย์ “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด 
ๆ” ด้วยส่ือโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad เรื่อง “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิ
ใด ๆ” (หน้า 1 - 15) โดยการสุ่มนักเรียนในช้ันเรียนตอบคำถามหรือสนทนาถามตอบกับนักเรียน
ระหว่างการอธิบาย นักเรียนคนอืน่ในช้ันร่วมตอบคำถามเพิ่มเติม 
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ชั่วโมงที่ 3 
 ขั้นกิจกรรมกลุ่มและใช้ทฤษฎี หลักการ 
 7.7 ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มระดมความคิดทำใบงาน “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริง
ใด ๆ” โดยนำความรู้ท่ีได้ศึกษาจากใบความรู้ “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” ในช่ัวโมง
ท่ี 1 ครูคอยสังเกตและแนะนำเพิ่มเติม 
 7.8 ครูสุ่มให้นักเรียนแต่ละกลุ่มเฉลยคำตอบในใบงาน “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” โดยครูสนทนาถามตอบกับนักเรียน นักเรียนคนอื่น ๆ ร่วมตอบคำถามเพิ่มเติม 
 7.9 ครูเฉลยใบงาน “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” เพิ่มเติม ด้วยส่ือ
โปรแกรม The Geometer’s Sketchpad เรื่อง “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงบางจำนวน” 
(หน้า 16 - 19)  
 
 ขั้นตรวจสอบและสรุป 
 7.10 จากการทำใบงาน “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” และศึกษาใบความรู้ 
“ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” นักเรียนสามารถหาค่าฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ ได้อย่างไร 
 7.11  ครูให้นักเรียนช่วยกันสรุปเรื่อง “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” โดย
การสนทนาและใช้การถามตอบระหว่างครูกับนักเรียน พร้อมเขียนสูตรสรุปการหาค่าฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ  
 
 ขั้นฝึกปฏิบัติและประเมินผล 
 7.12 มอบหมายให้นักเรียนทำแบบฝึกหัดท่ี 3 “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด 
ๆ” เป็นการบ้าน  
 7.13  ครูมอบหมายให้นักเรียนทบทวนบทเรียนโดยใช้สื ่อโปรแกรม The Geometer’s 
Sketchpad เรื ่อง “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” เพื่อเป็นการทบทวนและศึกษา
ความรู้เพิ่มเติมด้วยตัวเอง 
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8. สื่อ/แหล่งการเรียนรู้ 
 

สื่อเอกสาร สื่อวัสดุ/สื่อเทคโนโลย ี แหล่งการเรียนรู ้ สื่ออื่น  ๆ 
- ใบความรู้ “ฟังก์ชัน
ไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” 
- ใบงาน “ฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” 
- แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริง
ใด ๆ” 

สื่อโปรแกรม The Geometer’s 
Sketchpad เรื่อง “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์
ของจำนวนจริงใด ๆ” 

- - 

 

 
9. บันทึกหลังการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 

  9.1 สรุปผลการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
นักเรียนที่ผ่าน นักเรียนที่ไม่ผ่าน 

จำนวน
(คน) 

ร้อยละ 
จำนวน
(คน) 

ร้อยละ 

ด้านความรู้ 
1) เขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ ในรูป
ของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงที่อยู่ในช่วง 

0,
2

 
 

 ได้ 

    

2) หาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ 
ได้ 

    

ด้านทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 
1) ใช้การแก้ปัญหาในการหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์
ของจำนวนจริงใด ๆ ได้ 

 
 
 

   

2) ใช้การสื่อสารและการสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์
นำเสนอการหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ ได้ 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ 
นักเรียนที่ผ่าน นักเรียนที่ไม่ผ่าน 

จำนวน
(คน) 

ร้อยละ 
จำนวน
(คน) 

ร้อยละ 

ด้านคุณลักษณะที่พึงประสงค์  
1) ซื่อสัตย์สุจริต 

    

2) มีวินัย     
3) ใฝ่เรียนรู้     
4) มุ่งมั่นในการทำงาน     
ด้านสมรรถนะสำคัญของนักเรียน 
1) ใช้การสื่อสารในการนำเสนอการหาค่า “ฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” ได้ 

    

2) ใช้การคิดในการเขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ ในรูปของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริง

ที่อยู่ในช่วง 0,
2

 
 

 ได้ 

    

3) ใช้การแก้ปัญหาหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ จากโจทย์ที่กำหนดให้ 

    

 4) ใช้ทักษะชีวิตในการทำกิจกรรมกลุ่มร่วมกับสมาชิกได้     

5) ใช้เทคโนโลยี เพ่ือทบทวนเน้ือหาจากสื่อโปรแกรม The 
Geometer’s Sketchpad เรื่อง “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์
ของจำนวนจริงใด ๆ” ได้ 

    

 
  

 9.2 ปัญหา/อุปสรรค 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 9.3  แนวทางแก้ไข 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
         

 ลงช่ือ................................................ผู้สอน 
                   (นายอนิรุทธิ์  ลิพอนพล) 
                   ตำแหน่งคร ูวิทยฐานะครูชำนาญการพิเศษ 
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10 . ความคิดเห็นของฝ่ายบริหาร 
  10.1 ความคิดเห็นของหัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
             (นางสาวสุชาดา   อินนุรักษ์) 

                      ตำแหน่งครู  
          ปฏิบัติหน้าท่ี หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
 

  10.2 ความคิดเห็นของหัวหน้ากลุ่มบริหารงานวิชาการ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
            (นางศศิมา ทิพย์สวัสด์ิ) 

       ตำแหน่งครู วิทยฐานะครูชำนาญการพิเศษ 
    ปฏิบัติหน้าท่ี หัวหน้ากลุ่มบริหารงานวิชาการ 

 
 

  10.3 ความคิดเห็นของรองผู้อำนวยการกลุ่มบริหารงานวิชาการ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
              (นายเจษฎา ศรีวิเศษ) 

        รองผู้อำนวยการกลุ่มบริหารงานวิชาการ 
 

  10.4 ความคิดเห็นของผู้อำนวยการโรงเรียนทับปุดวิทยา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
                       (นายดลยวัฒน์ สันติพิทักษ์) 
           ผู้อำนวยการโรงเรียนทับปุดวิทยา 
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ใบความรู้ “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงบางจำนวน” 
จุดประสงค์การเรียนรู้  

1) เขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ ในรูปของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของ

จำนวนจริงท่ีอยู่ในช่วง 0, 2
 

 
 ได้ 

2) หาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิใด ๆ ได้ 

 

ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ 

 พิจารณาจำนวนจริง 0  และ (x, y) เป็นจุดปลายส่วนโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วยที่วัด

จากจุด (1, 0) ไปทิศทางทวนเข็มนาฬิกาท่ียาว   หน่วย (เนื่องจาก 0  จึงได้  = ) เมื่อ
สะท้อนจุด (x, y) โดยมีแกน X เป็นเส้นสะท้อน จะได้จุด (x, - y) เป็นภาพสะท้อน จุด (x, - y) จึงเป็น

จุดปลายส่วนโค้งของวงกลมดังกล่าวที่วัดจากจุด (1, 0) ไปในทิศทางตามเข็มนาฬิกาท่ียาว   หน่วย 
ดังรูป หรือกล่าวตามข้อตกลงเรื่องการวัดส่วนโค้งท่ีกล่าวมาแล้วได้ว่า (x, - y) เป็นจุดปลายของส่วน

โค้งท่ีเกิดจากจำนวนจริง −  
 
 
 
 
 
 
 
 
 จากจุด (x, y) และ (x, - y)  

 สรุปได้ว่า x cos= , y sin=  และ ( )x cos = − , ( )y sin − = −  
 ดังนั้น 

     ( )sin sin − = −  

     ( )cos cos − =  
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 นั่นคือ ถ้าสามารถหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ ได้ ก็สามารถหาค่า
ของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิลบท่ีเป็นตัวผกผันการบวกของจำนวนจริงนัน้ ๆ ได้ด้วย 

 ตัวอย่างที่ 1 จงหาค่าของ ( )3cos −  และ ( )3sin −  

 วิธีทำ  เนื่องจาก 1
3 2cos =  และ 3

3 2sin =  

   จะได้ ( ) 1
3 3 2cos cos − = =      

   และ ( ) 3
3 3 2sin sin − = − = −      

 ตัวอย่างที่ 2 จงหาค่าของ ( )4cos −  และ ( )6sin −  

 วิธีทำ  เนื่องจาก 2
4 2cos =  และ 1

6 2sin =  

   จะได้ ( ) 2
4 4 2cos cos − = =      

   และ ( ) 1
6 6 2sin sin − = − = −      

 จากท่ีทราบเมื่อหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงต้ังแต่ 0 ถึง 2 ได้ ก็จะหา
ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงได้ แต่เนื่องจากวงกลมหนึ่งหน่วยมีแกน X และแกน Y 

เป็นแกนสมมาตร การหาค่าฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงต้ังแต่ 0 ถึง 2 จึงหาได้จากการหา

ค่าฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิต้ังแต่ 0 ถึง 2
  

 การหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงต้ังแต่ 0 ถึง 2 โดยอาศัยค่าของ

ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิต้ังแต่ 0 ถึง 2
  ทำได้ดังนี้ 

1. เม่ือจุดปลายส่วนโค้งที่ยาว   หน่วย อยู่ในจตุภาคท่ี 2 ( )2
     
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 ให้  P'(x ', y ')  เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว   หน่วย 

 ดังนั้น y ' sin=  และ x ' cos=   

 ให้   = −  จะได้ว่า 20    

 เนื่องจากส่วนโค้ง AB ยาว  หน่วย ดังนั้น ส่วนโค้ง P 'B  ยาว  หน่วย 
 ให้จุด P(x, y) เป็นภาพสะท้อนของจุด P'(x ', y ') โดยมีแกน Y เป็นเส้นสะท้อน 

 จะได้ว่าส่วนโค้ง AP ยาว  หน่วย และ y ' y= , x ' x= −  

 เนื่องจาก P(x, y) เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว  หน่วย 
 ดังนั้น  y sin=  และ x cos=  
 แต่     ( )y y ' sin sin  = = = −  
 และ  ( )x x ' cos cos  − = = = −  
 สรุปได้ว่า 

    ( )sin sin  − =   เมื่อ 20    

    ( )cos cos  − = −  เมื่อ 20    

  

 ตัวอย่างที่ 3 กำหนดให้ 13
12 50sin   จงหาค่าประมาณของ 

3) 11
12sin     2)   11

12cos   

 วิธีทำ  1)  ( )11
12 12sin sin = −   

          12sin=  

          13
50        

4) เนื่องจาก 2 2sin cos 1 + =  

   จะได้  12 12
2 2sin cos 1 + =  

                        12 12
2 2cos 1 sin −=  

            ( )13
50

2
1 −  

             2331
2500  

   เนื่องจากจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว 12
  หน่วย เมื่อวัดทิศทางทวนเข็มนาฬิกา  

   อยู่ในจตุภาคท่ี 1 
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   ดังนั้น                2331
12 50cos    

   จะได้      ( )11
12 12cos cos = −  

                 12cos= −  

                   2331
50 −      

 

2. เม่ือจุดปลายส่วนโค้งที่ยาว   หน่วย อยู่ในจตุภาคท่ี 3 ( )3
2
    

 
 
 

 

 

 

 

 

 ให้  P'(x ', y ')  เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว   หน่วย 

 ดังนั้น y ' sin=  และ x ' cos=   

 ให้ −  =  จะได้ว่า 20    

 เนื่องจากส่วนโค้ง AB ยาว  หน่วย ดังนั้น ส่วนโค้ง BP'  ยาว  หน่วย 
 ให้จุด M เป็นภาพสะท้อนของจุด P'(x ', y ') โดยมีแกน X เป็นเส้นสะท้อน และ 

 จุด P(x, y) เป็นภาพสะท้อนของจุด M โดยมีแกน Y เป็นเส้นสะท้อน 

 จะได้ว่าส่วนโค้ง AP ยาว  หน่วย และ y ' y= − , xx ' = −  

 เนื่องจาก P(x, y) เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว  หน่วย 
 ดังนั้น      y s in=  และ x cos=  
 แต่     ( )y y ' sin sin  − = = = +  
 และ     ( )x x ' cos cos  − = = = +  
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 สรุปได้ว่า 
\ 

    ( )sin sin  + = −  เมื่อ 20    

    ( )cos cos  + = −  เมื่อ 20    

  

 ตัวอย่างที่ 4 กำหนดให้ 17
18 100sin   จงหาค่าประมาณของ 

3) 19
18sin     2)   19

18cos   

 วิธีทำ  1)  ( )19
18 18sin sin = +   

          18sin= −  

          17
100 −        

4) เนื่องจาก 2 2sin cos 1 + =  

   จะได้  18 18
2 2sin cos 1  =+  

                               18 18
2 2cos 1 sin = −  

            ( )17
100

2
1 −  

            9,711
10,000  

   เนื่องจากจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว 18
  หน่วย เมื่อวัดทิศทางทวนเข็มนาฬิกา 

   อยู่ในจตุภาคท่ี 1 

   ดังนั้น                9,711
18 100cos   

   จะได้      ( )19
18 18cos cos = +  

                  18cos= −  

                  9711
100 −      
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3. เม่ือจุดปลายส่วนโค้งที่ยาว   หน่วย อยู่ในจตุภาคท่ี 4 ( )3
2 2     

 
 
 

 

 

 

 

 ให้  P'(x ', y ')  เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว   หน่วย 

 ดังนั้น y ' sin=  และ x ' cos=   

 ให้ 2  = − จะได้ว่า 20    

 เนื่องจากเส้นรอบวงของวงกลมหนึ่งหน่วยยาว 2 หน่วย  

 ดังนั้น ส่วนโค้ง P ' A  ยาว  หน่วย 
 ให้จุด P(x, y) เป็นภาพสะท้อนของจุด P'(x ', y ')  โดยมีแกน X เป็นเส้นสะท้อน 

 จะได้ว่าส่วนโค้ง AP ยาว  หน่วย และ y ' y= − , x ' x=  

 เนื่องจาก P(x, y) เป็นจุดปลายส่วนโค้งท่ียาว  หน่วย 
 ดังนั้น      y sin=  และ x cos=  
 แต่     ( )y y ' sin sin 2  − = = = −  
 และ       ( )x x ' cos cos 2  = = = −  
 สรุปได้ว่า 

    ( )sin 2 sin  − = −  เมื่อ 20    

    ( )cos 2 cos  − =  เมื่อ 20    
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 ตัวอย่างที่ 5 จงหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของ 11
6
  

 วิธีทำ   ( )11
6 6sin sin 2 = −   

                6sin= −  

                1
2=−       

   และ     ( )11
6 6cos cos 2 = −  

             6cos=  

                           3
2=       

 เนื่องจากเส้นรอบวงของวงหนึ่งหนว่ยมีความยาว 2 หน่วย ดังนั้น จุดปลายส่วนโค้งบน

เส้นรอบวงของวงกลมหนึง่หน่วยที่ยาว 2n +  หน่วย จะเป็นจุดเดียวกับส่วนปลายส่วนโค้งท่ียาว 
  หน่วย โดยท่ี n เป็นจำนวนเต็มบวก จะวัดระยะในทิศทางทวนเข็มนาฬิกา n รอบ แต่ถ้า n เป็น
จำนวนเต็มลบ จะวัดระยะในทิศทางตามเข็มนาฬิกา n รอบ จึงสรุปได้ว่า  
 

    ( )sin 2n sin  + =  

    ( )cos 2n cos  + =  
เมื่อ n เป็นจำนวนเต็ม 
 จากสมบัติข้างต้น จะเห็นว่าถ้าหาค่าฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิท่ีมีค่าต้ังแต่ 0 

ถึง 2 แล้ว จะสามารถหาค่าฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิทุกจำนวนได้ด้วย 

 ตัวอย่างที่ 6 จงหาค่าของ 33
4sin   และ ( )17

3cos −  

 วิธีทำ  ( )33
4 4sin sin 8 = +  

               4sin=  

      2
2=        

   และ ( ) ( )17
3 3cos cos 6 − = − +  

         3cos=  

         1
2=       
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 ตัวอย่างที่ 7 จงเขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิในแต่ละข้อต่อไปนี้ ให้อยู่ใน 

   รูปฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิท่ีอยู่ในช่วง 0, 2
 

 
 

3) 5
8
   2) 7

6
    3) 16

7
−  

 วิธีทำ  1)  5
8sin    ( )3

8sin = −     3
8sin =  

      5
8cos    ( )3

8cos = −   3
8cos = −     

4) 7
6sin    ( )6sin = +     6sin= −  

        7
6cos  ( )6cos = +      6cos= −     

5) ( )16
7sin −  16

7sin = −  

                      ( )2
7sin 2  += −  

          2
7sin = −       

         ( )16
7cos −  16

7cos =  

                      ( )2
7cos 2 = +  

             2
7cos =       

 ตัวอย่างที่ 8 จงหาค่าของ sin  และ cos เมื่อ   เป็นจำนวนจริงต่อไปนี ้

   1) 7
4
−     2)  17

3
    

 วิธีทำ  1)  ( )7
4sin −   7

4sin = −   

             ( )4sin 2 = − −  

        ( )4sin= − −  

        4sin=      2
2=      

        ( )7
4cos −   7

4cos =   

             ( )4cos 2 = −  
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        4cos=     2
2=      

   2)  17
3sin      ( )5

3sin 4 = +  

        5
3sin =  

        ( )3sin 2 = −  

        3sin= −  3
2= −     

        17
3cos         ( )5

3cos 4 = +  

        5
3cos =  

        ( )3cos 2 = −  

        3cos=  1
2=      

 

 ตัวอย่างที่ 9 จงหาค่า 8 11 5
3 3 6 6sin cos sin cos   −  

 วิธีทำ          

          ( ) ( ) 38 2 2
3 3 3 3 3 2sin sin 2 sin sin sin     = + = = − = =  

      1
3 2cos =  

   ( )11 1
6 6 6 2sin sin 2 sin  = − = − = −  

   ( ) 35
6 6 6 2cos cos cos  = − = − = −  

   แทนค่าจะได้  

    ( )( ) ( )( )338 11 5 11
3 3 6 6 2 22 2sin cos sin cos   − = − − −  

                            3 3
4 4 0= − =  

  ดังนั้น ค่าของ 8 11 5
3 3 6 6sin cos sin cos   −  เท่ากับ 0   
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ใบงาน “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” 
จุดประสงค์การเรียนรู้  
ด้านสมรรถนะสำคัญของผู้เรียน 

1) ใช้การส่ือสารในการนำเสนอการหาค่า “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” 

ได้ 

2) ใช้การคิดในการเขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ ในรูปของฟังก์ชันไซน์

และโคไซน์ของจำนวนจรงิท่ีอยู่ในช่วง 0, 2
 

 
 ได้ 

3) ใช้การแก้ปัญหาหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ จากโจทย์ท่ี

กำหนดให้ 

คำช้ีแจง 
 ให้นักเรียนร่วมกันระดมความคิด แก้ปัญหา แลกเปล่ียนเรียนรู้กับสมาชิกในกลุ่มในการทำ
ใบงาน “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิใด ๆ” แล้วนำเสนอคำตอบท่ีถูกต้องชัดเจนท่ีสุด  
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
ช่ือกลุ่ม..................................................................... 
สมาชิกในกลุ่ม 

1. ช่ือ.................................................นามสกุล..........................................................เลขท่ี........... 

บทบาท  หัวหน้ากลุ่ม  รองหัวหน้ากลุ่ม  สมาชิก  เลขานุการ 
2. ช่ือ.................................................นามสกุล..........................................................เลขท่ี........... 

บทบาท  หัวหน้ากลุ่ม  รองหัวหน้ากลุ่ม  สมาชิก  เลขานุการ 
3. ช่ือ.................................................นามสกุล..........................................................เลขท่ี........... 

บทบาท  หัวหน้ากลุ่ม  รองหัวหน้ากลุ่ม  สมาชิก  เลขานุการ 
4. ช่ือ.................................................นามสกุล..........................................................เลขท่ี........... 

บทบาท  หัวหน้ากลุ่ม  รองหัวหน้ากลุ่ม  สมาชิก  เลขานุการ 
 
ได้คะแนน................................คะแนน  เวลาในการทำใบงาน........................นาที 
ลำดับคะแนนของกลุ่ม...................................... 
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1.  ให้นักเรียนเขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงในแต่ละข้อต่อไปนี้ ให้อยู่ในรูปฟังก์ชันไซน์ 

     และโคไซน์ของจำนวนจริงท่ีอยู่ในช่วง  0, 2
 

 
 พร้อมบอกจุดปลายส่วนโค้งของจำนวนจริงอยู่ 

     ในจตุภาคใด 

 1) 5
3
    

  5sin 3
 =…………………………………………………………………………………………………… 

  5cos 3
 =……………………………..…………………………………………………………………… 

  จุดปลายส่วนโค้งของ 5
3
  อยู่ใน............................................ 

2) 7
6
    

  7sin 6
 =…………………………………………………………………………………………………… 

  7cos 6
 =…………………………………………..……………………………………………………… 

  จุดปลายส่วนโค้งของ 7
6
  อยู่ใน............................................ 

3) 9
5
    

  9sin 5
 =…………………………………………………………………………………………………… 

  9cos 5
 =……………………………………….………………………………………………………… 

 จุดปลายส่วนโค้งของ 9
5
  อยู่ใน............................................   

4) 7
10
−    

  ( )7sin 10
− =…………………….…………………………………………………………………… 

  ( )7cos 10
− =………………………………………………………………………………………… 

 จุดปลายส่วนโค้งของ 7
10
−  อยู่ใน............................................  

5) 37
12
−    

  ( )37sin 12
− = .………………………………………………………………………………………… 

  ( )37cos 12
− = ………………………………………………………………………………………… 
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 จุดปลายส่วนโค้งของ 37
12
− อยู่ใน............................................  

  

2. จำนวนจริง   ต่อไปนี้ ให้นักเรียนหาค่า sin  และ cos  
 

ข้อ จำนวนจริง  sin  cos  

1) 3
 −    

2) 62  +    

3) 3
4
 +    

4) 7
3
−    

5) 13
3
    

6) 7
4
−    

7) 32  −    

8) 13
6
    

 

3. จงหาค่า 
( )

( )

13 31
4 4

29
6

sin cos

cos

 



− +

−
 

................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................ 

................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................ 
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เฉลยใบงาน “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” 
 

1.   1)  ( )5
33 3sin sin 2 sin = − =−  

  ( )5
33 3cos cos 2 cos = − =  

  จุดปลายส่วนโค้งของ 5
3
   อยู่ใน จตุภาคท่ี 4 

 

2)  ( )7
6 6 6sin sin sin  = + = −  

  ( )7
6 6 6cos cos cos  = + = −  

  จุดปลายส่วนโค้งของ 7
6
   อยู่ใน จตุภาคท่ี 3 

 

3)  ( )9
55 5sin sin 2 sin = − =−  

  ( )9
55 5cos cos 2 cos = − =  

จุดปลายส่วนโค้งของ 9
5
   อยู่ใน จตุภาคท่ี 4  

 

4)  ( ) ( )37 7 3
1010 10 10sin sin sin sin  − =− =− − =−  

  ( ) ( )37 7 3
1010 10 10cos cos cos cos  − = = − =−  

 จุดปลายส่วนโค้งของ 7
10
−  อยู่ใน จตุภาคท่ี 3  

 

5)  ( ) ( )1337 37 13
1212 12 12sin sin sin 2 sin  − =− =− + =−  

              ( ) ( )12 12 12sin sin sin  =− + =− − =     

  ( ) ( )1337 37 13
1212 12 12cos cos cos 2 cos  − = = + =  

               ( )12 12cos cos = + =−  

 จุดปลายส่วนโค้งของ 37
12
−  อยู่ใน จตุภาคท่ี 3  
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2. จำนวนจริง   ต่อไปนี้ ให้นักเรียนหาค่า sin  และ cos  
 

ข้อ จำนวนจริง  sin  cos  

1) 3
 −  3

2  1
2−  

2) 62  +  1
2  3

2  

3) 3
4
 +  2

2−  2
2  

4) 7
3
−  3

2−  1
2  

5) 13
3
  3

2  1
2  

6) 7
4
−  2

2  2
2  

7) 32  −  3
2−  1

2  

8) 13
6
  1

2  3
2  

 

3.  วิธีทำ หาค่า ( ) ( )13 513
4 44sin sin sin 2  − = − = − +  

        ( )5
4 4sin sin = − = − +  

                             ( ) 2
4 4 2sin sin = − − = =  

                     ( )31 7 7
4 4 4cos cos 6 cos  = + =  

                  ( ) 2
4 4 2cos 2 cos = − = =  

            ( ) ( )29 529
6 66cos cos cos 4  − = = +  

                  ( ) 35
6 6 6 2cos cos cos  = = − = − = −  
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  จะได้ 
( )

( )

3113 2 2 2 2
44 2 2 2

29 33
6 22

sin cos

cos





− +
= =

− −−

+
 

 2 62
33

2= −  = −  
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แบบฝึกหัดที่ 3 “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” 
จุดประสงค์การเรียนรู้  
ด้านความรู้ 

1) เขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ ในรูปของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของ

จำนวนจริงท่ีอยู่ในช่วง 0, 2
 

 
 ได้ 

2) หาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิใด ๆ ได้ 

ด้านทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 
1) ใช้การแก้ปัญหาในการหาค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจรงิใด ๆ ได้ 

2) ใช้การส่ือสารและการส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์นำเสนอการหาค่าของฟังก์ชันไซน์

และโคไซน์ของจำนวนจรงิใด ๆ ได้ 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
1. จงหาจำนวนจริง   มา 5 จำนวนท่ีทำให้ 

 1) sin 1= −    2) cos 1= −    3) cos 1
2=  

 4) sin 3
2= −   5) cos 2

2= −   6) sin 0=  

2. จงเขียนฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงในแต่ละข้อต่อไปนี้ ให้อยู่ในรูปฟังก์ชันไซน์และ

โคไซน์ของจำนวนจรงิท่ีอยู่ในช่วง 0, 2
 

 
 

 1) 7
6
    2) 7

6
−    3) 13

3
  

 4) 11
5
    5) 25

7
−    6) 11

10
  

3. จงหาค่าของ sin  และ cos เมื่อ   เป็นจำนวนจริงต่อไปนี ้

 1) 5
4
    2) 2 5

6 −    3) 7
3
−  

 4) 6 −    5) 19
4
    6) 13 6 +  
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4. จงหาค่า 

 1) sin cos37 31
6 6
 +   2) cos sin31 31

4 4
 −  

 3) 
( ) ( )2 229 29cos sin6 6

34cos 3

 



− + −
  

 4) cos cos sin sin34 25 34 25
3 6 3 6
   −  

 

5. กำหนดให้ 20    และ sin 0.25 =  จงหาค่าของ 

 1) ( )sin  −   2) ( )sin −   3) ( )cos  +  
 4) ( )cos 2 −   5) ( )cos  −  6) ( )sin 2 −  
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เฉลยแบบฝึกหัดที่ 3 “ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” 
1. ตัวอย่างคำตอบ 

 1)  , , , ,3 7 11 5
2 2 2 2 2
    − −      

 2)  , 3 ,5 , , 3    − −   

 3)  , , , ,7 5 7
3 3 3 3 3
    − − −      

 4)  , , , ,4 5 2 10
3 3 3 3 3
    − −  

 5)  , , , ,3 5 11 3 5
4 4 4 4 4
    − −     

 6)  0, , 2 , , 3   − −  

 

2.   1)  ( )sin sin sin7
6 6 6  = + = −   

  ( )cos cos cos7
6 6 6  = + = −  

 2)  ( ) ( ) ( )sin sin sin sin sin7 7
6 6 6 6 6    − = − = − + = − − =  

  ( ) ( )cos cos cos cos7 7
6 6 6 6   − = = + = −  

 3)  ( )sin sin 4 sin13
3 3 3  = + =  

  ( )cos cos 4 cos13
3 3 3  = + =   

 4)  ( )sin sin 2 sin11
5 5 5  = + =  

  ( )cos cos 2 cos11
5 5 5  = + =  

 5)  ( ) ( ) ( )sin sin sin 2 sin25 25 11 11
7 7 7 7   − = − = − + = −  

  ( ) ( )sin 2 sin sin3 3 3
7 7 7   = − − = − − =   

  ( ) ( ) ( )cos cos cos 2 cos25 25 11 11
7 7 7 7   − = = + =  

  ( )cos 2 cos3 3
7 7  = − =   

 6)  ( )sin sin sin11
10 10 10  = + = −  

  ( )cos cos cos11
10 10 10  = + = −  
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3.  1)  ( )sin sin sin 25
4 4 4 2  = + = − = −   

  ( )cos cos cos 25
4 4 4 2  = + = − = −  

 2)  ( ) ( )sin 2 sin sin sin5 5 1
6 6 6 6 2    − = − = − − = − = −  

  ( ) ( )cos 2 cos cos cos 35 5
6 6 6 6 2    − = = − = − = −  

 3)  ( ) ( ) ( )sin sin sin 2 sin 37 7
3 3 3 3 2   − = − = − + = − = −  

  

  ( ) ( ) ( )cos cos cos 2 cos7 7 1
3 3 3 3 2   − = = + = =    

 4)  ( )sin sin 1
6 6 2  − = =  

  ( )cos cos 3
6 6 2  − = − = −  

 5)  ( ) ( )sin sin 4 sin sin sin 219 3 3
4 4 4 4 4 2     = + = = − = =   

  ( ) ( )cos cos 4 cos cos cos 219 3 3
4 4 4 4 4 2     = + = = − = − = −

 6)  ( ) ( )( ) ( )sin 13 sin 12 sin sin 1
6 6 6 6 2      + = + + = + = − = −  

         ( ) ( )( ) ( )cos 13 cos 12 cos cos 3
6 6 6 6 2      + = + + = + = − = −  

 

4.  1) sin cos37 31
6 6
 +   

 วิธีทำ หาค่า  ( )sin sin 6 sin37 1
6 6 6 2  = + = =  

   ( )cos cos 6 cos 337
6 6 6 2  = + = =  

  แทนค่า จะได้ sin cos 337 31 1
6 6 2 2
 + = +  

           1 3
2=
+  

  ดังนั้น ค่าของ sin cos37 31
6 6
 +  เท่ากับ 1 3

2
+     
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 2) cos sin31 31
4 4
 −  

 วิธีทำ หาค่า       

  ( ) ( )sin sin 6 sin sin 2 sin 231 7 7
4 4 4 4 4 2     = + = = − = − = −  

  ( ) ( )cos cos 6 cos cos 2 cos 231 7 7
4 4 4 4 4 2     = + = = − = =  

  แทนค่า จะได้ cos sin 2 231 31
4 4 2 2
   
− = − − 

 
 

           2 2
2=
+  

           22 2
2= =  

  ดังนั้น ค่าของ cos sin31 31
4 4
 −  เท่ากับ 2      

 

 3) 
( ) ( )2 229 29cos sin6 6

34cos 3

 



− + −
  

 วิธีทำ หาค่า  ( ) ( ) ( )cos cos cos 429 29 5
6 6 6  − = = +  

                               ( )cos cos cos 35
6 6 6 2  = = − = − = −  

   ( ) ( ) ( )sin sin sin 429 29 5
6 6 6  − = − = − +  

                               ( )sin sin sin5 1
6 6 6 2  = − = − − = − = −  

  ( ) ( )cos cos 10 cos cos cos34 4 4 1
3 3 3 3 3 2     = + = = + = − = −  

  แทนค่า จะได้ 
( ) ( ) ( )

( )

2 23 12 229 29cos sin 2 26 6
34 1cos 3 2

 



− + −− + −
=

−

 
 
   

                                  
3 1
4 4

1
2

+
=

−
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               1
1
2

=
−

 

                  2= −  

  ดังนั้น ค่าของ 
( ) ( )2 229 29cos sin6 6

34cos 3

 



− + −
 เท่ากับ -2   

 

 4) cos cos sin sin34 25 34 25
3 6 3 6
   −  

 วิธีทำ หาค่า    

  ( ) ( ) ( )cos cos 10 cos cos cos34 4 4 1
3 3 3 3 3 2     = + = = + = − = −  

  ( ) ( )cos cos 4 cos 325
6 6 6 2  = + = =  

  ( ) ( ) ( )sin sin 10 sin sin sin 334 4 4
3 3 3 3 3 2     = + = = + = − = −  

  ( ) ( )sin sin 4 sin25 1
6 6 6 2  = + = =  

  แทนค่า จะได้  

  ( ) ( )cos cos sin sin 3 334 25 34 25 1 1
3 6 3 6 2 2 2 2
       

− = − − −   
   

 

                                3 3
4 4= − +  

             0=  
  ดังนั้นค่าของ cos cos sin sin34 25 34 25

3 6 3 6
   −  เท่ากับ 0   

 

5.  เนื่องจาก  2 2cos sin 1 + =  

 จะได้    2 2cos 1 sin = −  

 จาก 1
4sin 0.25 = =  จะได้ ( ) 1511

16 164
22cos 1 1 = − = − =  

 เนื่องจาก 20    จะได้จุดปลายส่วนโค้งท่ียาว  หน่วย  

 เมื่อวัดทิศทางทวนเข็มนาฬิกา จะอยู่ใน 

 จตุภาคท่ี 1 จะได้ 15
4cos =  
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 ดังนั้น 1
4sin =  และ 15

4cos =  

 หาค่าของ 

  1) ( ) 1
4sin sin  − = =    

  2) ( ) 1
4sin sin − = − = −    

  3) ( ) 15
4cos cos  + = − = −  

  4) ( ) 15
4cos 2 cos  − = =    

  5) ( ) ( )( ) ( )cos cos cos     − = − − = −   

      15
4cos= − = −  

  6) ( ) ( )( ) ( )sin 2 sin 2 sin 2     − = − − = − −  

                ( ) 1
4sin sin = − − = =      
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สื่อโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad เร่ือง  
“ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” หน้า 1 – 3 
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สื่อโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad เร่ือง  
“ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” หน้า 4 – 6 
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สื่อโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad เร่ือง  
“ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” หน้า 7 – 9 
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สื่อโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad เร่ือง  
“ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” หน้า 10 – 12 
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สื่อโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad เร่ือง  
“ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” หน้า 13 – 15 
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สื่อโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad เร่ือง  
“ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ” หน้า 16 – 19 
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เกณฑ์การประเมินผลด้านความรู้ 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ระดับคุณภาพ 

4 3 2 1 
ด้านความรู้ 
1) เขียนฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริงใด 
ๆ ในรูปของฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของจำนวน
จริงที่อยู่ในช่วง 

0,
2

 
 

 ได้ 

สามารถทำ
แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 2 
ได้อย่างถูกต้อง
สมบูรณ์ 5 - 6 ข้อ 

สามารถทำ
แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 2 
ได้อย่างถูกต้อง
สมบูรณ์ 3 - 4 ข้อ 

สามารถทำ
แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 2 
ได้อย่างถูกต้อง
สมบูรณ์ 1 - 2 ข้อ 

มีร่องรอยของความ 
พยายามในการทำ
แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” แต่ไม่
ถูกต้องสมบูรณ์ 

2) หาค่าของฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ ได้ 

สามารถทำ
แบบฝึกหัดที่ 3“
ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 3 
และทีข้่อ 4 ได้
อย่างถูกต้อง
สมบูรณ์ 9 - 10 ข้อ 

สามารถทำ
แบบฝึกหัดที่ 3“
ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 3 
และข้อ 4 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์ 
7 – 8 ข้อ 

สามารถทำ
แบบฝึกหัดที่ 3“
ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 3 
และข้อ 4 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์ 
4 – 6 ข้อ 

ทำแบบฝึกหัดที่ 3“
ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 3 
และข้อ 4 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์ต่ำ
กว่า 3 หรือมี
ร่องรอยของความ 
พยายามในการทำ
แบบฝึกหัดที่ 2 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงบางจำนวน” 
ข้อที่ 3 และข้อ 4
แต่ไม่ถูกต้อง
สมบูรณ ์
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*** ถ้าผลการประเมินในรายการใดไม่ถึงเกณฑ์ระดับ 1 ให้กำหนดเป็น 0 
การแปลความหมาย 
ระดับ 4 หมายถึง มีระดับคุณภาพดีมาก 
ระดับ 3 หมายถึง มีระดับคุณภาพดี 
ระดับ 2 หมายถึง มีระดับคุณภาพพอใช้ 
ระดับ 1 หมายถึง มีระดับคุณภาพปรับปรุง 
 

การแปลผลการประเมินคุณภาพเป็นคะแนน 
คุณภาพ(x) คะแนนเต็ม 5 คะแนน 

3.2 x 4   5 

2.4 x 3.2   4 

1.6 x 2.4   3 

0.8 x 1.6   2 

0 x 0.8   1 
0 0 
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แบบบันทึกประเมินผลด้านความรู ้

 
 

 
 
 

เลขที่ ชื่อ - นามสกุล 

จุดประสงค์การเรียนรู้/ระดับคุณภาพ 

ผลการ
ประเมิน 

คะแนน 

1) 
(เขียนฟังก์ชัน) 

2)  
(การหาค่า) 

แบบฝึกหัดที่ 3 
ข้อ 2 

แบบฝึกหัด 3 
ข้อ 3 - ข้อ 4 

4 3 2 1 4 3 2 1 
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เกณฑ์การประเมินผลด้านทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ระดับคุณภาพ 

4 3 2 1 
1) ใช้การแก้ปัญหาใน
การหาค่าของฟังก์ชัน
ไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ ได้ 
 

สามารถแก้ปัญหา
โดยทำแบบฝึกหัดที่ 
3 “ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 3 - 
ข้อที่ 4 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์  
9 - 10 ข้อ 

สามารถแก้ปัญหา
โดยทำแบบฝึกหัดที่ 
3 “ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 3 - 
ข้อที่ 4 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์  
7 - 8 ข้อ 

สามารถแก้ปัญหา
โดยทำแบบฝึกหัดที่ 
3 “ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 3 - 
ข้อที่ 4 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์ 
4 - 6 ข้อ 

สามารถแก้ปัญหา
โดยทำแบบฝึกหัดที่ 
3“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 3 
และข้อ 4 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์ต่ำ
กว่า 3 ข้อ หรือมี
ร่องรอยของความ 
พยายามในการ
แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 3 - 
ข้อที่ 4 แต่ไม่
ถูกต้องสมบูรณ์ 

2) ใช้การสื่อสารและ
การสื่อความหมายทาง
คณิตศาสตร์นำเสนอการ
หาค่าของฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ ได้ 

สามารถแสดงวิธีทำ
โจทย์ในแบบฝึกหัด
ที่ 3 “ฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” 
ข้อที่ 5 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์  
5 – 6 ข้อ 

สามารถแสดงวิธีทำ
โจทย์ในแบบฝึกหัด
ที่ 3 “ฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” 
ข้อที่ 5 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์  
3 – 4 ข้อ 

สามารถแสดงวิธีทำ
โจทย์ในแบบฝึกหัด
ที่ 3 “ฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” 
ข้อที่ 5 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์  
1 – 2 ข้อ 

มีร่องรอยของความ 
พยายามในการทำ
แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อที่ 5 
แต่ไม่ถูกต้อง
สมบูรณ ์
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*** ถ้าผลการประเมินในรายการใดไม่ถึงเกณฑ์ระดับ 1 ให้กำหนดเป็น 0 
การแปลความหมาย 
ระดับ 4 หมายถึง มีระดับคุณภาพดีมาก 
ระดับ 3 หมายถึง มีระดับคุณภาพดี 
ระดับ 2 หมายถึง มีระดับคุณภาพพอใช้ 
ระดับ 1 หมายถึง มีระดับคุณภาพปรับปรุง 
 

การแปลผลการประเมินคุณภาพเป็นคะแนน 
คุณภาพ(x) คะแนนเต็ม 5 คะแนน 

3.2 x 4   5 

2.4 x 3.2   4 

1.6 x 2.4   3 

0.8 x 1.6   2 

0 x 0.8   1 
0 0 
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แบบบันทึกประเมินผลด้านทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

 
 
 

 
 

เลขที่ ชื่อ - นามสกุล 

จุดประสงค์การเรียนรู้/ระดับคุณภาพ 

ผลการ
ประเมิน 

คะแนน 

1) 
(การแก้ปัญหา) 

2) 
(การส่ือสารฯ) 

แบบฝึกหัดที่ 3 
ข้อ 3 - ข้อ 4 

แบบฝึกหัดที่ 4 
ข้อ 5 

4 3 2 1 4 3 2 1 
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เกณฑ์การประเมินผลด้านด้านคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ระดับคุณภาพ 

3 2 1 0 
1) ซื่อสัตย์สุจริต ทำแบบฝึกหัดที่ 3 

“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ”  โดยไม่
คัดลอกจากผู้อื่น  

ทำแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” โดย
คัดลอกจากผู้อื่น
เป็นบางส่วน 

ทำแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” โดย
คัดลอกจากผู้อื่น 
เป็นส่วนใหญ่ 

ทำแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” โดย
คัดลอกจากผู้อื่น 

2) มีวินัย แต่งกายเรียบร้อย แต่งกายเรียบร้อย
โดยส่วนใหญ่ 

แต่งกายเรียบร้อย
บางส่วนแก้ไขเมื่อ
ได้รับการตักเตือน 

แต่งกายไม่
เรียบร้อยหรือไม่
แก้ไขเมื่อได้รับการ
ตักเตือน 

3) ใฝ่เรียนรู้ การเข้าเรียนตรง
เวลา 

การเข้าเรียนสายไม่
เกิน 5 นาที 

การเข้าเรียนสาย
เกิน 5 นาทีแต่ไม่
เกิน 15 นาที 

การเข้าเรียนสาย
เกิน 15 นาที 

4) มุ่งมั่นในการทำงาน ทำแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ครบทุก
ข้อและถูกต้อง
สมบูรณ ์

ทำแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ครบทุก
ข้อและถูกต้องเป็น
ส่วนใหญ่ 

ทำแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ครบทุก
ข้อและถูกต้องเป็น
บางส่วน 

ทำแบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ไมค่รบ
ทุกข้อหรือครบทุก
ข้อแต่ไม่ถูกต้อง
หรือไม่ทำ
แบบฝึกหัดที่ 3 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” 
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การแปลความหมาย 
ระดับ 3 หมายถึง มีระดับคุณภาพดีเย่ียม 
ระดับ 2 หมายถึง มีระดับคุณภาพดี 
ระดับ 1 หมายถึง มีระดับคุณภาพพอใช้ 
ระดับ 0 หมายถึง มีระดับคุณภาพปรับปรุง 
 

การแปลผลการประเมินคุณภาพเป็นคะแนน 
คุณภาพ(x) คะแนนเต็ม 5 คะแนน 

2.5 x 3.0   5 

2.0 x 2.5   4 

1.5 x 2.0   3 

1 x 1.5   2 

0 x 1   1 
0 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



113 
 

แบบบันทึกประเมินผลด้านคุณลักษณะท่ีพึงประสงค์ 
 

เลขที ่ ชื่อ - นามสกุล 

จุดประสงค์การเรียนรู้/ระดับคุณภาพ 

ผลการ
ประเมิน 

คะแนน 

1) 
(ซื่อสัตย์สุจริต) 

2) 
 (มีวินัย) 

3) 
(ใฝ่เรียนรู้) 

4) 
(มุ่งมั่นในการ

ทำงาน) 
แบบฝึกหัดที่ 3 การแต่งกาย การเข้าเรียน แบบฝึกหัด 3 

3 2 1 0 3 2 1 0 3 2 1 0 3 2 1 0 
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เกณฑ์การประเมินผลด้านสมรรถนะสำคัญของผู้เรียน 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ระดับคุณภาพ 

3 2 1 0 
1) ใช้การสื่อสารในการ
นำเสนอการหาค่า 
“ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์
ของจำนวนจริงใด ๆ” 
ได้ 

แสดงวิธีทำหาค่า 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ในใบ
งาน “ฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” 
ข้อ 3 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์ 

แสดงวิธีทำหาค่า 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ในใบ
งาน “ฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” 
ข้อ 3 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์เป็น
ส่วนใหญ่ 

แสดงวิธีทำหาค่า 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ในใบ
งาน “ฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” 
ข้อ 3 ได้อย่าง
ถูกต้องสมบูรณ์เป็น
บางส่วน 

มีร่องรอยของความ 
พยายามในการ
แสดงวิธีทำหาค่า 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ในใบ
งาน “ฟังก์ชันไซน์
และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” 
ข้อ 3 แต่ไม่ถูกต้อง
สมบูรณ ์

2) ใช้การคิดในการเขียน
ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์
ของจำนวนจริงใด ๆ ใน
รูปของฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริงที่

อยู่ในช่วง 0,
2

 
 

 ได้ 

สามารถทำใบงาน 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อ 1 ได้
อย่างถูกต้อง
สมบูรณ์ 5 ข้อ 

สามารถทำใบงาน 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อ 1 ได้
อย่างถูกต้อง
สมบูรณ์ 3 - 4 ข้อ 

สามารถทำใบงาน 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อ 1 ได้
อย่างถูกต้อง
สมบูรณ์ 1 - 2 ข้อ 

มีร่องรอยของความ 
พยายามในการทำ
ใบงาน “ฟังก์ชัน
ไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” 
ข้อ 1 แต่ไม่ถูกต้อง
สมบูรณ ์

3) ใช้การแก้ปัญหาหา
ค่าของฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวนจริงใด 
ๆ จากโจทย์ที่กำหนดให้ 

สามารถทำใบงาน 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อ 2 ได้
อย่างถูกต้อง
สมบูรณ์ 6 - 8 ข้อ 

สามารถทำใบงาน 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อ 2 ได้
อย่างถูกต้อง
สมบูรณ์ 3 - 5 ข้อ 

สามารถทำใบงาน 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ข้อ 2 ได้
อย่างถูกต้อง
สมบูรณ์ 1 - 2 ข้อ 

มีร่องรอยของความ 
พยายามในการทำ
ใบงาน “ฟังก์ชัน
ไซน์และโคไซน์ของ
จำนวนจริงใด ๆ” 
แต่ไม่ถูกต้อง
สมบูรณ ์

4) ใช้ทักษะชีวิตในการ
ทำกิจกรรมกลุ่มร่วมกับ
สมาชิกได้ 

มีส่วนร่วมในการทำ
กิจกรรมกลุ่มในชั้น
เรียน แสดงความ
คิดเห็นภายในกลุ่ม 
ช่วยเหลือสมาชิกใน
กลุ่มทุกครัง้ 

มีส่วนร่วมในการทำ
กิจกรรมกลุ่มในชั้น
เรียน แสดงความ
คิดเห็นภายในกลุ่ม 
ช่วยเหลือสมาชิก
เป็นส่วนใหญ่ 

มีส่วนร่วมในการทำ
กิจกรรมกลุ่มในชั้น
เรียน แสดงความ
คิดเห็นภายในกลุ่ม 
ช่วยเหลือสมาชิกใน
กลุ่มบางครั้งแก้ไข
เมื่อได้คำแนะนำ 

ไมม่ีส่วนร่วมในการ
ทำกิจกรรมกลุ่มใน
ชั้นเรียน ไมแ่สดง
ความคิดเห็นภายใน
กลุ่มหรือช่วยเหลือ
สมาชิกในกลุ่ม 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ระดับคุณภาพ 

3 2 1 0 
5) ใช้เทคโนโลยี เพ่ือ
ทบทวนเน้ือหาจากสื่อ
โปรแกรม The 
Geometer’s 
Sketchpad เรื่อง 
“ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์
ของจำนวนจริงใด ๆ” 

ใช้สื่อโปรแกรม 
The Geometer’s 
Sketchpad เรื่อง 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ทบทวน
และสรุปเน้ือหาทุก
ครั้ง 

ใช้สื่อโปรแกรม The 
Geometer’s 
Sketchpad เรื่อง 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ทบทวน
และสรุปเน้ือหาเป็น
ส่วนใหญ ่

ใช้สื่อโปรแกรม The 
Geometer’s 
Sketchpad เรื่อง 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ทบทวน
และสรุปเน้ือหาเป็น
บางครั้ง 

ไมใ่ช้สื่อโปรแกรม 
The Geometer’s 
Sketchpad เรื่อง 
“ฟังก์ชันไซน์และ
โคไซน์ของจำนวน
จริงใด ๆ” ทบทวน
และสรุปเน้ือหา 

 
การแปลความหมาย 
ระดับ 3 หมายถึง มีระดับคุณภาพดีเย่ียม 
ระดับ 2 หมายถึง มีระดับคุณภาพดี 
ระดับ 1 หมายถึง มีระดับคุณภาพพอใช้ 
ระดับ 0 หมายถึง มีระดับคุณภาพปรับปรุง 
 

การแปลผลการประเมินคุณภาพเป็นคะแนน 
คุณภาพ(x) คะแนนเต็ม 5 คะแนน 

2.5 x 3.0   5 

2.0 x 2.5   4 

1.5 x 2.0   3 

1 x 1.5   2 

0 x 1   1 
0 0 
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แบบบันทึกประเมินผลด้านสมรรถนะสำคัญของผู้เรียน 

 
 
 

 

เลขที่ ชื่อ - นามสกุล 

จุดประสงค์การเรียนรู้/ระดับคุณภาพ 

ผลการ
ประเมิน 

คะแนน 

1 
(การส่ือสาร) 

2 
(การคิด) 

3 
(การแก้ปัญหา) 

4 
(ทักษะชีวติ) 

5 
(เทคโนโลยี) 

ใบงาน  
(ฟังก์ชันไซน์) 

ข้อ 2 

ใบงาน  
(ฟังก์ชันไซน์) 

ข้อ 1 

ใบงาน  
(ฟังก์ชันไซน์) 

ข้อ 3 

การทำงานกลุ่ม สื่อ GSP 
(ฟังก์ชันไซน์) 

3 2 1 0 3 2 1 0 3 2 1 0 3 2 1 0 3 2 1 0 
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แบบบันทึกสรุปคะแนนแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 4 
ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจำนวนจริงใด ๆ    

 

 
 

เลขที่ ชื่อ - นามสกุล 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
คะแนนรวม 

คะแนน
น้ำหนัก 

1 
ด้านความรู ้

2  
ด้านทักษะฯ 

3 
ด้านคุณลักษณะฯ 

4 
ด้านสมรรถนะฯ 

5 5 5 5 20 5 
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