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แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 12 

รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม รหัสวิชา ค32201                          ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ                    ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
สาระการเรียนรู้ ทดสอบระหว่างเรียนคร้ังที่ 2                              เวลา 1 ชั่วโมง 
 
1.  ผลการเรียนรู้ 
 - 
  
2. สาระการเรียนรู้   
 ทดสอบระหว่างเรียนครั้งท่ี 2 
 
3. สาระสำคัญ/ความคิดรวบยอด 
 
           ทดสอบระหว่างเรียนครั้งท่ี 2 เรื่อง ฟังกชั์นตรีโกณมิติ 2 (กราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
ฟังก์ชันตรีโกณมิติของผลบวกและผลต่างของจำนวนจริงหรือมุม ฟงัก์ชันผกผันของฟังก์ชันตรีโกณมติิ 
และเอกลักษณ์และสมการตรีโกณมิติ) 
  

 
4. จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 4.1  ด้านความรู้ นักเรียนสามารถ 
 4.1.1 เขียนกราฟของกราฟของฟงัก์ชันตรีโกณมิติได้ 
 4.1.2 หาคาบ แอมพิจูด เรนจ์จากกราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติได้ 
 4.1.3 หาค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติโดยใช้ผลบวกและผลต่างของจำนวนจริงหรือมุมได้ 
 4.1.4 แสดงความสัมพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติโดยใช้ผลบวกและผลต่างของ
จำนวนจริงหรือมุมได้ 
 4.1.5 หาค่าของฟังก์ชันผกผันชองฟังก์ชันตรีโกณมิติท่ีกำหนดให้ได้ 
 4.1.6 แสดงความสัมพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติกับฟังกชั์นผกผันชองฟังก์ชัน
ตรีโกณมิติท่ีกำหนดให้ได้ 
 4.1.7 พิสูจน์เอกลักษณ์ของตรีโกณมิติท่ีกำหนดให้ได้ 
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   4.1.8 แก้สมการตรีโกณมิติท่ีกำหนดให้ได้ 
 
 4.2 ด้านทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์  นักเรียนสามารถ 
 - 
 
 4.3 ด้านคุณลักษณะที่พึงประสงค ์ นักเรียนเป็นผู้ท่ี 
  - 
  
 4.4 ด้านสมรรถนะสำคัญของนักเรียน  นักเรียนเป็นผู้ท่ี 
   - 
 
5. เนื้อหา/สาระ 
  การทดสอบระหว่างเรียนครั้งที ่ 2 เรื ่อง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 2 ความรู้ที ่ประเมิน
ประกอบด้วย กราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติ ฟังก์ชันตรีโกณมิติของผลบวกและผลต่างของจำนวนจริง
หรือมุม ฟังก์ชันผกผันของฟังก์ชันตรีโกณมิติ และเอกลักษณ์และสมการตรีโกณมิติ 
 
6. การวัดและการประเมินผล 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์การผ่าน 
ด้านความรู้ 
1) เขียนกราฟของกราฟของ
ฟังก์ชันตรีโกณมิติได้ 
2) หาคาบ แอมพิจูด เรนจ์จาก
กราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติได้ 
3) หาค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติโดยใช้
ผลบวกและผลต่างของจำนวน
จริงหรือมุมได้ 
4) แสดงความสัมพันธ์ของ
ฟังก์ชันตรีโกณมิติโดยใช้ผลบวก
และผลต่างของจำนวนจริงหรือ
มุมได้ 
5) หาค่าของฟังก์ชันผกผันชอง
ฟังก์ชันตรีโกณมิติที่กำหนดให้ได้ 

 
ตรวจแบบทดสอบ
ระหว่างเรียนครั้งที่ 2 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ตรีโกณมิติ 2 
 
 

 
แบบทดสอบ 
ระหว่างเรียนครั้งที่ 2 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ตรีโกณมิติ 2 
 
 

 
นักเรียนมีคะแนนสอบ
ร้อยละ 60 ข้ึนไป 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์การผ่าน 
6) แสดงความสัมพันธ์ของ
ฟังก์ชันตรีโกณมิติกับฟังก์ชัน
ผกผันชองฟังก์ชันตรโีกณมิติที่
กำหนดให้ได้ 

   

7) พิสูจน์เอกลักษณ์ของ
ตรีโกณมิติที่กำหนดให้ได้ 

   

8) แก้สมการตรีโกณมิติที่
กำหนดให้ได้ 

   

ด้านทักษะและกระบวนการทาง
คณิตศาสตร์ 

- 

 
 

- 

 
 

- 

 
 
- 

ด้านคุณลักษณะที่พึงประสงค์ 
- 

 
- 

 
- 

 
- 

ด้านสมรรถนะสำคัญของผู้เรียน 
- 

 
- 

 
- 

 
- 

 

7. การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 7.1 ครูใช้การสนทนาทักทายนักเรียนเกี่ยวกับความรู้เรื่อง กราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
ฟังก์ชันตรีโกณมิติของผลบวกและผลต่างของจำนวนจริงหรือมุม ฟังก์ชันผกผันของฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
และเอกลักษณ์และสมการตรีโกณมิติ ที ่น ักเรียนเรียนผ่านมาแล้ว โดยใช้สื ่อโปรแกรม The 
Geometer’s Sketchpad เรื ่อง กราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติ ฟังก์ชันตรีโกณมิติของผลบวกและ
ผลต่างของจำนวนจริงหรือมุม ฟังก์ชันผกผันของฟังก์ชันตรีโกณมิติ และเอกลักษณ์และสมการ
ตรีโกณมิติ ทบทวนโดยการสนทนาถามตอบใช้เวลาประมาณ 10 – 15 นาที  
 7.2  ครูแจกแบบทดสอบแบบทดสอบระหว่างเรียนครั้งท่ี 2 เรื่อง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 2 
ให้นักเรียนทำแบบทดสอบ ด้วยความต้ังใจ  
 7.3   ครูซักถามนักเรียนหลังทำแบบทดสอบระหว่างเรียนครั้งที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
2 เช่น  
  - นักเรียนสามารถทำแบบทดสอบระหว่างเรียนครั้งท่ี 2 เรื่อง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 2 ได้
ตามจุดประสงค์การเรียนรู้ท่ีกำหนให้ได้ไหม 
  - นักเรียนได้ทบทวนหรืออ่านหนังสือก็ทำแบบทดสอบระหว่างเรียนครั้งที่ 2 เรื ่อง 
ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 2 หรือไม่ 
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8. สื่อ/แหล่งการเรียนรู้ 
 

สื่อเอกสาร สื่อวัสดุ/สื่อเทคโนโลย ี
แหล่งการ
เรียนรู้ 

สื่ออื่น ๆ 

แบบทดสอบระหว่าง
เรียนครั้งท่ี 2 เรื่อง 
ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 2 

- - - 

 

9. บันทึกหลังการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 9.1 สรุปผลการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
นักเรียนที่ผ่าน นักเรียนที่ไม่ผ่าน 

จำนวน 
(คน) 

ร้อยละ 
จำนวน 
(คน) 

ร้อยละ 

ด้านความรู้ 
- ประเมินความรู้แบบทดสอบระหว่างเรียนครั้งที่ 2 เรื่อง 
ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 2 ทั้งฉบับ ตามเกณฑ์ร้อยละ 60 

    

ด้านคุณลักษณะที่พึงประสงค์ 
- 

    

ด้านสมรรถนะสำคัญของนักเรียน 
- 

    

 

 9.2 ปัญหา/อุปสรรค 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

 9.3  แนวทางแก้ไข 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
         

 ลงช่ือ................................................ผู้สอน 
                   (นายอนิรุทธิ์  ลิพอนพล) 
                   ตำแหน่ง ครู วิทยฐานะครูชำนาญการพิเศษ 
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10 . ความคิดเห็นของฝ่ายบริหาร 
  10.1 ความคิดเห็นของหัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
          (นางสาวสุชาดา อินนุรักษ์) 

                      ตำแหน่ง ครู  
          ปฏิบัติหน้าท่ี หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
 

  10.2 ความคิดเห็นของหัวหน้ากลุ่มบริหารงานวิชาการ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
            (นางศศิมา ทิพย์สวัสด์ิ) 

     ตำแหน่ง ครู วิทยฐานะครูชำนาญการพิเศษ 
    ปฏิบัติหน้าท่ี หัวหน้ากลุ่มบริหารงานวิชาการ 

 
 

 

  10.3 ความคิดเห็นของรองผู้อำนวยการกลุ่มบริหารงานวิชาการ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
              (นายเจษฎา ศรีวิเศษ) 

        รองผู้อำนวยการกลุ่มบริหารงานวิชาการ 
 

  10.4 ความคิดเห็นของผู้อำนวยการโรงเรียนทับปุดวิทยา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
                       (นายดลยวัฒน์ สันติพิทักษ์) 
           ผู้อำนวยการโรงเรียนทับปุดวิทยา 
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แบบทดสอบระหว่างเรียนครั้งท่ี 2 เรื่อง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 2  
รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม  รหัสวิชา ค32201  ภาคเรียนท่ี 1  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 5  
 

คำช้ีแจง 
  1) ข้อสอบฉบับนี้เป็นข้อสอบแบบเลือกตอบ 4 ตัวเลือก จำนวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน 
ใช้เวลาทำข้อสอบ 40 นาที 

  2)   ให้นักเรียนเลือกคำตอบท่ีถูกต้องท่ีสุดเพียงคำตอบเดียวแล้วทำเครื่องหมาย () ลงใน
กระดาษคำตอบ 
  3) ให้นักเรียนเขียนช่ือในกระดาษทดแล้วส่งพรอ้มกับกระดาษคำตอบ 
  4) ใช้เครื่องคำนวณในขณะทำแบบทดสอบได้ก็ได้รับอนุญาต 
 

ผลการเรียนรู้ 
1) เข้าใจฟังก์ชันตรีโกณมิติและลักษณะกราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติและนำไปใช้ในการ

แก้ปัญหา 
2) แก้สมการตรีโกณมิติและนำไปใช้ในการแก้ปัญหา 

 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้  เขียนกราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติได้ 
 1.  จากกราฟท่ีกำหนดให้ดังรูปตรงกับฟังก์ชันในข้อใด 
 

 

 

 

 

 

           1) y 5cos x=−       2) y 5sinx=−       3) y 5cos x=     4)  y 5sinx=  
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จุดประสงค์การเรียนรู้  หาคาบ แอมพิจูด เรนจ์จากกราฟของฟังก์ชันตรีโกณมิติได้ 
  2.  กำหนดให้ y 2 4cos x= +  แล้วแอมพิจูดของฟังก์ชันเท่ากับข้อใด 
             1) 2                       2)  3                       3) 4                    4) 6 

จุดประสงค์การเรียนรู้ หาค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติโดยใช้ผลบวกและผลต่างของจำนวนจริงหรือมุมได้ 

  3. กำหนดให้ 2
    และ 5cosec 4 = แล้ว tan2 เท่ากับข้อใด 

                   1) 24
25                   2) 7

25                       3) 25
24                 4) 24

7  

จุดประสงค์การเรียนรู้ แสดงความสัมพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติโดยใช้ผลบวกและผลต่างของ 
   จำนวนจริงหรือมุมได้ 
  4. ค่าของ tan2A  เท่ากับข้อใด 

         1) tanA
cot A tanA−

               2) 2
cot A tanA−

 

   3) 2 tanA
cot A tanA−

               4) cot A
cot A tanA−

 

จุดประสงค์การเรียนรู้ หาค่าของฟังก์ชันผกผันของฟังก์ชันตรีโกณมิติท่ีกำหนดให้ได้ 

 5. กำหนดให้ A = 1arccos( )2−  และ B = arccos(sin( ))6
−  แล้ว cos(A B)+   

      เท่ากับข้อใด 

         1) 1
4−                    2) 1

2−                   3) 1
4                  4) 1

2  

 6. ค่าของ 6tan(2arcsin(cos ))  เท่ากับข้อใด 

          1) 3−                  2) 1
3

−                3) 1
3

             4) 3  

จุดประสงค์การเรียนรู้ แสดงความสัมพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติกับฟังกชั์นผกผันของฟังก์ชัน 
    ตรีโกณมิติท่ีกำหนดให้ได้ 
 7. พิจารณาข้อความต่อไปนี้ 
  (1) arctanu arctan( u)=− −  

  (2) 2cos(2arcsinu) 1 2u= +   เมื่อ 1 u 1−    
               1) ข้อ (1) และข้อ (2) ถูกต้อง  2) ข้อ (1) ไม่ถูกต้องแต่ข้อ (2) ถูกต้อง 

           3) ข้อ (1) ถูกต้องแต่ข้อ (2) ไม่ถูกต้อง    4) ข้อ (1) และข้อ (2) ไม่ถูกต้อง 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ พิสูจน์เอกลักษณ์ของตรีโกณมิติท่ีกำหนดให้ได้ 
  8.  พิจารณาแต่ละข้อต่อไปต่อไปนี้ข้อใดไม่ถูกต้อง 

         1) sec A
2sin AcosA cosA =+          2) 2 tanA sinAtan A cosA=  

         3) sin2A cot A1 cos2A =+
               4) sinA 1 cosA

1 cosA sinA
+=

−
 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้ แก้สมการตรีโกณมิติท่ีกำหนดให้ได้ 
  9.  เซตคำตอบของสมการ sin5Acos3A cos5Asin3A cosA− =   

   เมื่อ 0 A 360   

        1) {30 ,90 ,150 ,270 }               2) {30 ,90 ,120 ,360 }  

        3) {60 ,90 ,120 ,270 }               3) {60 ,90 ,120 ,360 }  

  10. เซตคำตอบของสมการ 2tan x 3=  เท่ากับข้อใด 

        1)  x x n ;n I3
=           2)  x x n ;n I6

=    

        3)  2x x n ;n I3
=           4)  4x x n ;n I3

=    
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เฉลยแบบทดสอบระหว่างเรียนคร้ังที่ 1 เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 1 
1. ตอบ ข้อ 2) 

       

2. ตอบ ข้อ 3) 
      เนื่องจาก  1 cos x 1−    

      นั่นคือ      4 4cos x 4−    

                   4 2 4cos x 2 4 2− +  +  +  

                        2 4cosx 2 6−  +   

                              2 y 6−    

     แสดงว่า  ค่าสูงสุดของฟังก์ชัน y 2 4cos x= +  คือ 6 
     และ       ค่าสูงสุดของฟังก์ชัน y 2 4cos x= +  คือ -2 

     ดังนั้น    แอมพิจูดของฟังก์ชัน เท่ากับ 1 1(6 ( 2)) 8 42 2− − =  =  

 
3. ตอบ ข้อ 4) 

     เนื่องจาก 5cosec 4 =  จะได้ sin 1 4
cosec 5


= =  

     และเนื่องจาก 2 2sin cos 1 + =  และ 4
5sin =  

      จะได้  ( )
2 24

5 cos 1+ =  

         216
25 cos 1+ =              

                          2 16
25cos 1 = −  

              2 9
25cos  =  

       ดังนั้น 3
5cos =  หรือ 3

5cos = −  

       เนื่องจาก 2
     ดังนั้น 3

5cos = −  

       จาก 2 tantan2 21 tan



=
−

 

         จะได้      
4

sin 5 4tan cos 3 3
5




= = =−
−
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        ดังนั้น     
842( ) 8 93 3 24tan2 2 7 3 7 741 ( ) 93


− −

= = =  =
−− −

 

 
4. ตอบ ข้อ 2) 

      พิจารณา    2 tanAtan2A 21 tan A
=
−

 

                             2
21 tan A

tanA

=
−

 

     2
2tan A1

tanA tanA

=

−

 

                               2
cot A tanA=

−
 

     ดังนั้น 2tan2A cot A tanA=
−

 

 
5. ตอบ ข้อ 2) 

     จาก 1A arccos( )2= −  จะได้ 1cos A 2= −  โดยท่ี 0 A    

     เนื่องจากในช่วง  0,  มี 2
3
  เพียงค่าเดียวที่ 1cos A 2= −  

     นั่นคือ 2
3

1A arccos( )2
= − =  และ 

     จาก B arccos(sin( ))6
= −   

     จะได้ 1
6 2cosB sin( ) sin6
= − = − = −  โดยท่ี 0 B    

     เนื่องจากในช่วง  0,  มี 2
3
  เพียงค่าเดียวท่ี 1cosB 2= −  

     2
3B arccos(sin( ))6
= − =  

     ดังนั้น 2 2 4
3 3 3cos(A B) cos( ) cos  + = + =   

                           3cos( )= +   

                           3cos= −  

                           1
2= −  
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6. ตอบ ข้อ 1) 

      จากโจทย์ให้ 6A arcsin(cos )=   

      จะได้ 3
6 2sinA cos= =  โดยท่ี A2 2

 −    

      เนื่องจากในช่วง A2 2
 −    

       มี 3
  เพียงค่าเดียวที่ 3s inA 2=  

     นั่นคือ 6 3A arcsin(cos ) = =  

     ดังนั้น 6tan(2arcsin(cos )) tan(2A) =   

                                       3tan(2 )=  

                                       
sin

cos

2
3

2
3




=  

                                       
sin( )

cos( )
3

3









−

−
=  

                                        
sin

cos
3

3



−
=  

                                         
3

2
1
2−

=  

                                         3= −  
7. ตอบ ข้อ 3) 
       พิจารณา ข้อ (1) 

       ให ้arctanu A=  จะได้ tanA u=  

       ให ้arctan( u) B− =  จะได้ tanB u=−  

       จะได้          tanA tanB=−  

                        tanA tan( B)= −  
      นั่นคือ                 A B= −  
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 ดังนั้น arctanu arctan( u)=− −  

      พิจารณา ข้อ (2) 

      ให้ arcsinu A=  จะได้ sinA u=  เมื่อ 1 u 1−    

      ดังนั้น   cos(2arcsinu) cos(2A)=  

                                  21 2sin A= −  

                                  21 2u= −  
 

8. ตอบ ข้อ 3) 

     พิจารณา
2 2 2sin A cos A sin AcosA cosA cosA= ++  

                                      1
cosA=  

                                            sec A=  ข้อ 1) ถูกต้อง 

                   
22 sin Atan A 2cos A

=  

                            sinA sinA
cosA cosA=  

                            sinA sinA
cosA cosA=    

                             tanA sinA
cosA=  ข้อ 2) ถูกต้อง 

                       sin2A 2sinA cosA
1 cos2A 21 2cos A 1

=
+ + −

 

                               2sinA cosA
22cos A

=  

                               sinA tanAcosA= =  ข้อ 3) ไม่ถูกต้อง 

                 sinA(1 cosA)sinA
1 cosA (1 cosA)(1 cosA)

+=
− − +

 

                                sinA(1 cosA)
21 cos A

+=
−

 

                                sinA(1 cosA) 1 cosA
2 sinAsin A
+ += =  ข้อ 4) ถูกต้อง 
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9. ตอบ ข้อ 1) 
     จาก      sin5Acos3A cos5Asin3A cosA− =  

                                           sin(5A 3A) cosA− =  
                                                   sin2A cosA=  
                                                    2sinAcosA cosA=  
                                          2sinAcosA cosA 0− =  
                                               cosA(2sinA 1) 0− =  

     นั่นคือ      cosA 0=   หรือ   2sinA 1 0− =  

     จะได ้           cosA 0=   หรือ   1sinA 2=  

      ค่าของ x ในช่วง 0 A 360   ท่ีทำให้ cosA 0=  คือ  

     90  และ 270  และทำให้ 1sinA 2=  คือ 30 และ 150  

     ดังนั้น เซตคำตอบของสมการ sin5Acos3A cos5Asin3A cosA− =   

           คือ {30 ,90 ,150 ,270 }  

 
10. ตอบ ข้อ 1) 

       จาก            2tan x 3=  

       จะได้           tanx 3=  

       ค่าของ x ในช่วง [0,2 ]  ท่ีทำให้ tanx 3=  คือ x 3
=   หรือ 4x 3

=  

      และ ค่าของ x ในช่วง [0,2 ]  ท่ีทำให้ tanx 3=  คือ 2x 3
=   หรือ 5x 3

=  

      นั่นคือ คำตอบในรูปท่ัวไปคือ 

                   4 2 5x 2n ,2n ,2n ,2n3 3 3 3      = + + + +  

      หรือ คำตอบในรูปท่ัวไปคือ x n ;n I3
=    

        ดังนั้น เซตคำตอบของสมการ 2tan x 3=  เท่ากับ   x x n ;n I3
=    
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