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แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 15 

รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม รหัสวิชา ค32201                          ภาคเรียนที่ 1 
หน่วยการเรียนรู้เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ                    ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
สาระการเรียนรู้ ทดสอบระหว่างเรียนคร้ังที่ 3                              เวลา 1 ชั่วโมง 
 
1.  ผลการเรียนรู้ 
 - 
  
2. สาระการเรียนรู้   
 ทดสอบระหว่างเรียนครั้งท่ี 3 
 
3. สาระสำคัญ/ความคิดรวบยอด 
 
           ทดสอบระหว่างเรียนครั้งท่ี 3 เรื่อง ฟังกชั์นตรีโกณมิติ 3 (กฎของโคไซน์และกฎของไซน์ 
และการหาระยะทางและความสูง)  

 
4. จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 4.1  ด้านความรู้ นักเรียนสามารถ 
 4.1.1 ใช้กฎของโคไซน์และกฎของไซน์หาความยาวด้านและขนาดของมุมของรูป
สามเหล่ียมได้ 
 4.1.2 ใช้กฎของโคไซน์และกฎของไซน์ในการแก้ปัญหาได้ 
 4.1.3 นำความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชันตรีโกณมิติในการหาระยะทางและความสูงได้ 
 
 4.2 ด้านทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์  นักเรียนสามารถ 
 - 
 
 4.3 ด้านคุณลักษณะที่พึงประสงค ์ นักเรียนเป็นผู้ท่ี 
  - 
  



58 
 

 4.4 ด้านสมรรถนะสำคัญของนักเรียน  นักเรียนเป็นผู้ท่ี 
   - 
 
5. เนื้อหา/สาระ 
  การทดสอบระหว่างเรียนครั้งท่ี 3 เรื่อง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 3 กฎของโคไซน์และกฎของ
ไซน์ และการหาระยะทางและความสูง 
 
6. การวัดและการประเมินผล 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ วิธีการ เคร่ืองมือ เกณฑ์การผ่าน 
ด้านความรู้ 
1) ใช้กฎของโคไซน์และกฎของ
ไซน์หาความยาวด้านและขนาด
ของมุมของรูปสามเหลี่ยมได้ 
2) ใช้กฎของโคไซน์และกฎของ
ไซน์ในการแก้ปัญหาได้ 
3) นำความรู้เก่ียวกับฟังก์ชัน
ตรีโกณมิติในการหาระยะทาง
และความสูงได้ 

 
ตรวจแบบทดสอบ
ระหว่างเรียนครั้งที่ 2 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ตรีโกณมิติ 2 
 
 

 
แบบทดสอบ 
ระหว่างเรียนครั้งที่ 2 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ตรีโกณมิติ 2 
 
 

 
นักเรียนมีคะแนนสอบ
ร้อยละ 60 ข้ึนไป 

ด้านทักษะและกระบวนการทาง
คณิตศาสตร์ 

- 

 
 

- 

 
 

- 

 
 
- 

ด้านคุณลักษณะที่พึงประสงค์ 
- 

 
- 

 
- 

 
- 

ด้านสมรรถนะสำคัญของผู้เรียน 
- 

 
- 

 
- 

 
- 

 

7. การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 7.1 ครูใช้การสนทนาทักทายนักเรียนเกี่ยวกับความรู้เรื่อง กฎของโคไซน์และกฎของไซน์ 
และการหาระยะทางและความสูง ท่ีนักเรียนเรียนผ่านมาแล้ว โดยใช้ส่ือโปรแกรม The Geometer’s 
Sketchpad เรื่อง กฎของโคไซน์และกฎของไซน์ และการหาระยะทางและความสูง ทบทวนโดยการ
สนทนาถามตอบใช้เวลาประมาณ 10 – 15 นาที  
 7.2  ครูแจกแบบทดสอบแบบทดสอบระหว่างเรียนครั้งท่ี 3 เรื่อง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 3 
ให้นักเรียนทำแบบทดสอบ ด้วยความต้ังใจ  
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 7.3   ครูซักถามนักเรียนหลังทำแบบทดสอบระหว่างเรียนครั้งที่ 3 เรื่อง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
3 เช่น  
  - นักเรียนสามารถทำแบบทดสอบระหว่างเรียนครั้งท่ี 2 เรื่อง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 3 ได้
ตามจุดประสงค์การเรียนรู้ท่ีกำหนให้ได้ไหม 
  - นักเรียนได้ทบทวนหรืออ่านหนังสือก็ทำแบบทดสอบระหว่างเรียนครั้งที่ 3 เรื ่อง 
ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 3 หรือไม่ 
 7.4 ให้นักเรียนทับทวนเรื ่องฟังก์ชันตรีโกณมิติก่อนทดสอบหลังเรียน โดยทบทวนจาก
เอกสารประกอบการจัดการเรียนรู้อีกครั้ง  
    
 

8. สื่อ/แหล่งการเรียนรู้ 
 

สื่อเอกสาร สื่อวัสดุ/สื่อเทคโนโลย ี
แหล่งการ
เรียนรู้ 

สื่ออื่น ๆ 

แบบทดสอบระหว่าง
เรียนครั้งท่ี 3 เรื่อง 
ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 3 

- - - 

 

 
9. บันทึกหลังการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 9.1 สรุปผลการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
นักเรียนที่ผ่าน นักเรียนที่ไม่ผ่าน 

จำนวน 
(คน) 

ร้อยละ 
จำนวน 
(คน) 

ร้อยละ 

ด้านความรู้ 
- ประเมินความรู้แบบทดสอบระหว่างเรียนครั้งที่ 3 เรื่อง 
ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 3 ทั้งฉบับ ตามเกณฑ์ร้อยละ 60 

    

ด้านคุณลักษณะที่พึงประสงค์ 
- 

    

ด้านสมรรถนะสำคัญของนักเรียน 
- 
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 9.2 ปัญหา/อุปสรรค 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

 9.3  แนวทางแก้ไข 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
         

 ลงช่ือ................................................ผู้สอน 
                   (นายอนิรุทธิ์  ลิพอนพล) 
                   ตำแหน่ง ครู วิทยฐานะครูชำนาญการพิเศษ 
10 . ความคิดเห็นของฝ่ายบริหาร 
  10.1 ความคิดเห็นของหัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
          (นางสาวสุชาดา อินนุรักษ์) 

                      ตำแหน่ง ครู  
          ปฏิบัติหน้าท่ี หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
 

  10.2 ความคิดเห็นของหัวหน้ากลุ่มบริหารงานวิชาการ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
            (นางศศิมา ทิพย์สวัสด์ิ) 

     ตำแหน่ง ครู วิทยฐานะครูชำนาญการพิเศษ 
    ปฏิบัติหน้าท่ี หัวหน้ากลุ่มบริหารงานวิชาการ 
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  10.3 ความคิดเห็นของรองผู้อำนวยการกลุ่มบริหารงานวิชาการ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
              (นายเจษฎา ศรีวิเศษ) 

        รองผู้อำนวยการกลุ่มบริหารงานวิชาการ 
 

  10.4 ความคิดเห็นของผู้อำนวยการโรงเรียนทับปุดวิทยา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
         

 ลงช่ือ.......................................................... 
                       (นายดลยวัฒน์ สันติพิทักษ์) 
           ผู้อำนวยการโรงเรียนทับปุดวิทยา 
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แบบทดสอบระหว่างเรียนครั้งท่ี 3 เรื่อง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 3  
รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม  รหัสวิชา ค32201  ภาคเรียนท่ี 1  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 5  
 

คำช้ีแจง 
  1) ข้อสอบฉบับนี้เป็นข้อสอบแบบเลือกตอบ 4 ตัวเลือก จำนวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน 
ใช้เวลาทำข้อสอบ 40 นาที 

  2)   ให้นักเรียนเลือกคำตอบท่ีถูกต้องท่ีสุดเพียงคำตอบเดียวแล้วทำเครื่องหมาย () ลงใน
กระดาษคำตอบ 
  3) ให้นักเรียนเขียนช่ือในกระดาษทดแล้วส่งพรอ้มกับกระดาษคำตอบ 
  4) ใช้เครื่องคำนวณในขณะทำแบบทดสอบได้ก็ได้รับอนุญาต 
 

ผลการเรียนรู้ 
1) ใช้กฎของโคไซน์และกฎของไซน์ในการแก้ปัญหา 

 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้  ใช้กฎของโคไซน์หาความยาวด้านและขนาดของมุมของรูปสามเหล่ียมได้ 
  1. กำหนดรูปสามเหล่ียม ABC ท่ีมี a = 10, b = 17 และ c = 21 แล้ว ค่าของ sinB  
เท่ากับข้อใด 

            1) 1
5   2) 2

5  3) 3
5  4) 4

5  

  2. รูปสามเหล่ียม ABC ท่ีมีมุม A เป็น 60 องศา ความยาวด้านตรงข้ามมุม B ยาว 2 หน่วย 
และความยาวด้านตรงข้ามมุม C ยาว 4 หน่วย แล้วความยาวรอบรูปสามเหล่ียม ABC เท่ากับข้อใด 

   1) 6 3+  หน่วย                2) 6 2 3+  หน่วย 

        3) 6 3 3+  หน่วย              4) 6 4 3+  หน่วย 

  3. กำหนดในรูปสามเหล่ียม ABC ถ้า  2 2(b c) a bc+ = +  แล้วมุม A  มีขนาดเท่ากับ
ข้อใด 

   1) 60             2)  90            3) 120         4) 150  
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จุดประสงค์การเรียนรู้  ใช้กฎของไซน์หาความยาวด้านและขนาดของมุมของรูปสามเหล่ียมได้ 

 4. รูปสามเหล่ียม ABC ท่ีมีมุม B และมุม C เป็นมุมแหลม กำหนดให้ 3sinB 5=  และ 
5cosC 13= ถ้าด้าน b ยาว 13 หน่วย แล้วความยาวด้านตรงข้ามมุม A เท่ากับข้อใด 

        1) 15 หน่วย      2)  17 หน่วย       3) 19 หน่วย     4) 21 หน่วย 

 5. ในรูปสามเหล่ียม ABC กำหนดให้ B 60= , ความยาวด้านตรงข้ามมุม A ยาว 14 
หน่วย และ ความยาวด้านตรงข้ามมุม C ยาว 12 หน่วย แล้วพื้นท่ีรูปสามเหล่ียม  ABC เท่ากับข้อใด 

             1) 42 3  ตารางหน่วย          2) 48 3  ตารางหน่วย 

             3) 50 3  ตารางหน่วย          4) 52 3  ตารางหน่วย 

 6. ในรูปสามเหล่ียม ABC กำหนดให้ A 30=  ความยาวด้านตรงข้ามมุม A ยาว 4 หน่วย 
และความยาวด้านตรงข้ามมุม B ยาว 8 หน่วย แล้วความยาวรอบรูปสามเหล่ียม  ABC เท่ากับข้อใด 

              1) 12 2 3+  หน่วย            2) 12 4 3+  หน่วย 

              3) 12 5 3+  หน่วย            4) 12 7 3+  หน่วย 

 7. กำหนดรูปสามเหล่ียม ABC มีมุม A มีขนาด 60 องศา ด้านตรงข้ามมุม A ยาว 6  
หน่วย และความยาวด้านตรงข้ามมุม B เท่ากับ 1 หน่วย แล้ว cos2B เท่ากับข้อใด 

      1) 1
2              2) 3

5             3) 3
4           4) 1 

จุดประสงค์การเรียนรู้ นำความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชันตรีโกณมิติในการหาระยะทางและความสูงได้ 
 8. นักสำรวจคนหนึ่งยืนบนหน้าผาสูง 200 เมตรมองเห็นเรือสองลำทอดสมออยู่ในทะเลใน
แนวเดียวกันเป็นมุมก้ม 30 องศา และ 60 องศา ตามลำดับ เรือท้ังสองลำจอดห่างกันประมาณเท่าไร 
      1) 221 เมตร       2) 231 เมตร      3) 241 เมตร     4) 251 เมตร 

 9. นักเดินทางคนหนึ่งมองเห็นยอดภูเขาช้างจากจุดบนระนาบเป็นมุมเงย 15 องศา เขาเดิน
เข้าไปยังภูเขาช้างเป็นระยะทาง 500 เมตร ในแนวราบแล้วมองยอดภูเขาช้างอีกครั้งเป็นมุมเงย 60 

องศา ความสูงของยอดภูเขาช้างกับแนวพื้นราบเท่ากับข้อใด( sin15 0.2588 ) 
       1) 158 เมตร     2)  164  เมตร     3) 172 เมตร     4) 188 เมตร 

 10. ชายคนหนึ่งนั่งอยู่ริมทะเลสาบมองเห็นเรือสองลำจอดเทียบท่าอยู่ริมทะเลสาบ โดย
ระยะห่างของเรือลำแรกห่างจากชายคนนั้น 240 เมตรและระยะห่างของเรือลำท่ีสองห่างจากชายคน
นั้น 320 เมตร วัดจุดท่ีชายคนนั้นนั่งดูเรือท้ังสองลำเป็นมุม 75 องศา แล้วระยะห่างของเรือท้ังสองลำ

เท่ากับข้อใด( cos75 0.2588 ) 
  1) 337 เมตร       2) 342 เมตร       3) 347 เมตร    4) 352 เมตร 
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เฉลยแบบทดสอบระหว่างเรียนคร้ังที่ 3 เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิติ 3 
1. ตอบ ข้อ 4) 
  กำหนดรูปสามเหล่ียม ABC ท่ีมี a = 10, b = 17 และ c = 21 

  จาก 2 2 2b a c 2accosB= + −  

  จะได้  
2 2 2c bcosB 2ac

a + −=  

            
2 2 210 21 17
2(10)(21)
+ −=  

           100 441 289
2(10)(21)
+ −=  

           3
5=  

  จาก 3cosB 5=  และ 2 2cos B sin B 1+ =  จะได้ 

      2 2sin B 1 cos B= −  
               231 ( )5= −  

               91 25= −  

               16
25=  

  ดังนั้น 4sinB 5=  

 
2. ตอบ ข้อ 2) 

       จากโจทย์จะได้ b 2= , c 4= และ A 60=  
       หาความยาวด้านตรงข้ามมุม a จากกฎของโคไซน์ 

                           2 2 2a b c 2bccosA= + −  
2 22 4 2(2)(4) cos60= + −       

                               1
24 16 16( )= + −  

                               4 16 8 12= + − =  
       นั่นคือ  หาความยาวด้านตรงข้ามมุม a ยาว 12 2 3=  หน่วย 

       ดังนั้น  ความยาวรอบรูปสามเหล่ียม ABC เท่ากับ 2 4 2 3 6 2 3+ + = +  หน่วย 
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3.    ตอบ ข้อ 3) 

  จาก 2 2(b c) a bc+ = +  

      จะได้ 2 2 2b 2bc c a bc+ + = +  

                                    2 2 2a b bc c= + +  
      จาก 2 2 2a b c 2bccosA= + −  

     จะได้     2 2 2 2b bc c b c 2bccosA+ + = + −  
                                       bc 2bccosA=−  
                                   1

2cosA = −  

      นั่นคือ  มุม A ท่ีทำให้ 1
2cos A = −  คือ 120  

      ดังนั้น  กำหนดในรูปสามเหล่ียม ABC ถ้า  2 2(b c) a bc+ = +  แล้วมุม A ขนาด 120  
 
4. ตอบ ข้อ 4) 

     จาก 3sinB 5=  จะได้ 4cosB 5=  และ 5cosC 13=  จะได้ 12sinC 13=  

     จาก A B C 180+ + = จะได้   A 180 (B C)= − +  

     นั่นคือ  sinA sin[180 (B C)]= − +  

                sinA sin(B C)= +  

                        sinBcosC cosBsinC= +  
                             53 4 12( )( ) ( )( )5 13 5 13= +  

          15 48
65 65= +  

                        63
65=  

      จากกฎของไซน์ sinBsinA
a b=  

                                     bsinAa sinB=  

                                       bsinA
sinB=  

                                       63
65

6313( )65 513( ) 2133
5

= =  =  

     ดังนั้น ความยาวด้านตรงข้ามมุม A เท่ากับ 21 หน่วย 
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5. ตอบ ข้อ 1) 

     จากโจทย์จะได้ B 60= , a 14=  และ c 12= และ 

 พื้นท่ีรูปสามเหล่ียม ABC 1
2 acsinB=  

      1
2 (14)(12) sin60=  

                                      31 (14)(12)( )2 2=  

                                      (7)(6)( 3 )=  

                                      42 3=  
           ดังนั้น พื้นท่ีรูปสามเหล่ียมเท่ากับ  42 3  ตารางหน่วย 
6. ตอบ ข้อ 2) 

       จากกฎของไซน์ sinBsinA
a b=  

                              bsin AsinB a=     

                                       
1
28

14= =  

       เนื่องจาก sin90 1=  นั่นคือ B 90=  

      จาก A B C 180+ + =  

 จะได้   C 180 (A B) 180 120 60= − + = − =  

 จากกฎของไซน์  sinC sinA
c a=  

                                      asinCc sinA=  

                                        4sin60
sin30

=  

                                        
34 2

1
2

=  

                                        3
24 2=   

                                        4 3=  
      ดังนั้น ความยาวรอบรูปสามเหล่ียม  ABC เท่ากับ  

  a b c 4 8 4 3 12 4 3+ + = + + = +  หน่วย 



67 
 

7. ตอบ ข้อ 3) 

     จากโจทย์จะได้ A 60= , a 6=  และ b 1=  

    จากกฎของไซน์ sinA sinB
a b=  

     จะได้           sin60 sinB
16

=  

                       3 1 sinB2 6
 =  

                                 1sinB
2 2

=  

     ดังนั้น       2cos2B 1 2sin B= −  

   211 2( )
2 2

= −  

                                11 2( )8= −  

                                11 4= −  

                                3
4=  

 

8. ตอบ ข้อ 2) 
    จากโจทย์สามารถวาดรูปได้ดังนี้ 

 

 

 

 

   ให้ AB แทน ระยะระหว่างเรือท้ังสองลำ 

       CD แทน ความสูงของหน้าผา 

   จากรูปสามเหล่ียม BCD หา BD จะได้ 

                   CD
BDsinCBD =  

                        CDBD sinB=  

                            200
sin60

=          
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          200
3

2

=  

                           400
3

=  

    จากรูปสามเหล่ียม ABD หา AB 

                    AB BD
sinADB sinBAD

=  

                           BDsinADBAB
sinBAD

=  

                                
400 3 sin303

sin30
=   

                                
400 3 1

3 2
1
2


=  

                                400 3
3=  

                               400 1.732 2313
   

   ดังนั้น เรือท้ังสองลำจอดห่างกันประมาณ 231 เมตร 

 

9. ตอบ ข้อ 1) 
    จากโจทย์สามารถวาดรูปได้ดังนี้ 

 

 

 

 

     ให้   A  แทน  ตำแหน่งยอดเขาช้าง 

            B  แทน ตำแหน่งท่ีนักเดินทางมองเห็นยอดเขาช้างจุดแรก 

    และ C  แทน ตำแหน่งท่ีนักเดินทางมองเห็นยอดเขาช้างจุดท่ีสอง 

         จะได้ BC ระยะห่างท่ีนักเดินทางมองเห็นยอดเขาช้างจุดท่ีแรกกับจุดท่ีสอง  
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 เท่ากับ 500 เมตร 

    จากรูปสามเหล่ียม ABC จะได้ ACB 180 60 120= − =  

 นั่นคือ BAC 180 (120 15 ) 45= − + =  

 จากกฎของไซน์ BAC sinACBsin
BC AB=  

                                sin120sin45
500 AB=  

                                      sin120500AB
sin45

=  

                                   
3

2

2

500
1=  

                                   250 6=  
     พิจารณารูปสามเหล่ียม ABD จะได้ 

                        AD
ABsinABD =  

                                  AD 250 6 sin15=  

                                 250 6 (0.2588)  

                                 158.48  
    ดังนั้น ความสูงของยอดภูเขาช้างกับแนวพื้นราบประมาณ 158 เมตร 
 
10. ตอบ ข้อ 3) 
   จากโจทย์สามารถวาดรูปได้ดังนี้ 
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    ให้     AB แทน ระยะห่างของเรือท้ังสองลำ 

              BC แทน ระยะห่างของเรือลำแรกห่างจากชายคนนั้น 

   และ    AC แทน ระยะห่างของเรือลำท่ีสองห่างจากชายคนนั้น 

  จากกฎของโคไซน์  

            2 2 2AB 320 240 2(320)(240)(0.2588)= + −  

                      102,400 57,600 39,751.68 + −  

                     120,248.32  

   นั่นคือ  AB 346.77  

   ดังนั้น ระยะห่างของเรือท้ังสองลำประมาณ 347 เมตร 
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